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1. Poiséi reSitev enache
|2|? + 22i = 1 + 2i.
Resitev:

Zapisemo kompleksno §tevilo z = x + iy, zato je |z|? = 2 + y*.
Vstavimo v enacbo in dobimo

22y + 2ix — 2y =1+ 2i.

Primerjamo realni in imaginarni komponenti in dobimo sistem dveh
enachb:
22 +y? -2y =1, 2ixr = 2i.

Iz druge enacbe takoj sledi x = 1. To vstavimo v prvo enacho in
dobimo

1+y* = 2y+1
yly—2) = 0

To nam da dve resitvi y; = 0 in yo = 2. Zato ima enacba dve resitvi
z1=11n 29 =1+ 2i.

2. Ali je vrsta > °° 2% konvergentna?

n=0 3n3
Resitev:
[zracunamo po kvocientnem kriteriju:
1 _ 2(n+1)!-3n3 . n3

=1 = = lim —— = > 1
q nLHc}o an n—oo 3(n + 1)3 - 2n! nljglo (n+1)2 >

Ker je ¢ > 1, je po kvocientnem kriteriju vrsta divergentna.
3. Doloc¢i parametre a, b, ¢ in d tako, da bo funkcija

> +ar+b, x<0
f(z) = ¢ cosz, 0<z< 73
cr + d, T> 5

1



zvezna in zvezno odvedljiva.

Resitev:

Funkcija f(z) je zvezna v tocki xg, ko je limy,j,, f(x) = lim,, |, f(z) in
zvezno odvedljiva, ko je limy,j,, f'(x) = lim, ., f'(2).

Najprej izracunamo odvod:

20 4+a, <0
fl(z) =< —sinz, 0<2x<7F
c, r> 3

Preverimo zveznost in zvezno odvedljivost v tocki = = 0:

17'%1 f(z) = 1%(:1;2 +ar+0b)=b
lim f{z) = lim(cosz) =

lim f'(z) = lim@2z+a)=a

lriLHJl f(z) = 175101(— sinz) =0

Iz prvih dveh enach sledi, da je b = 1, iz drugih dveh pa, da je a = 0.
Preverimo zveznost in zvezno odvedljivost Se v tocki z = 7:

lim f(z) = lim(cosz) =0

nlg nls

: : cm

lim f(z) = lim(ex +d)=—+d
nlg nly 2
lim f'(z) = lim(—sinz) = -1
nts nts
hflf} fl(z) = lilnﬂl(c) =c

Iz drugih dveh enacb sledi, da je ¢ = —1, iz prvih dveh pa nato, da je

_
c=3.

. Izracunaj presecisée in kot med krivuljama y = 3z 4+ 1 in y = 2% —

222 4+ 4o — 1.
Resitev:

Najprej izracunamo presecisce:
3r+1 = 28 -2 +40—1
=22+ -2 = 0
(2’ +1)(z—=2) = 0



Dobimo eno realno resitev x = 2, zato je y = 7 in presec”is¢e imamo v
tocki P(2,7).

Kot med krivuljama je enak kotu med tangentama, ki ga izracunamo
s formulo:

ko — ka
1+ kl ]{32

Potrebujemo oba smerna koeficienta. Ker je prva krivulja kar premica,
je ky = 3. Drugo krivuljo pa najprej odvajamo: 3 = 32% — 4z + 4 in
izracunamo ky = y'(2) = 8. Torej je:

tgyp =

1
5

|83
S E Y

Zato je ¢ = arctg%.

. Izracunaj integral

4o — 0 —7
/kx—U%x+$dm

To je integral racionalne funkcije, ki ga resimo z nastavkom:

Resitev:

4o —x =7 A
dr = ——+ Bl — 1|+ C1 D
/(x—1)2(x+3) SR nfe =1+ Clnfr+ 3 +

Odvajamo in dobimo:

4o —x =T —A B C
@—12@+3)  (@-1P z-1 7+3
—A(x+3)+ B(x —1)(z + 3) + C(z — 1)?
(z —1)*(z +3)
(B+C)z*+ (-A+2B—-2C)x—3A—-3B+C
(z —1)*(z +3)

Primerjamo koeficiente in dobimo sistem enach B+C =4, —A+2B —
2C = —1in —=3A — 3B+ (C = —7, ki ima resitev A =1, B = 2 in
C = 2. Zato je

4a? —x -7 1
dr = —— + 21 — 1]+ 21 D
/(x—l)Q(x—i—?)) z=-——+ nlr—1/+2Injr + 3|+



