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1. Izracunaj naslednje integrale racionalnih funkcij!
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V prvem koraku smo dali prvotni ulomek na parcialne ulomke:
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Dobimo sistem enach A+ B =0, A—2B = 1, ki ima resitev A = %
inB:—%.
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V prvem koraku smo dali prvotni ulomek na parcialne ulomke:
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Dobimo sistem enacb A+ B+ C =0, 5A+4B +3C =1, 6A +
3B+ 2C =0, ki ima resitev A = —%, B=2inC = —%.
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V prvem koraku smo dali prvotni ulomek na parcialne ulomke:
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Dobimo sistem enacb A+ B =0, B+C =0,2A+C =1, ki ima
1reéitevA—g B——%inC’:%
Integral [ 522 resimo posebej z uvedbo nove spremenljivke ¢ =

2+2
22 + 2 in zato dt = 2zdzx.
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Integral resimo z nastavkom za resitev:
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V nastavku imamo dva logaritemska ¢lena; za vsak linearni faktor
po enega, prvi Clen pa ustreza drugi potenci enega izmed faktorjev.
Odvajamo nastavek in dobimo:
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Dobimo sistem enacb B4+C =1,2C—-A=0,A—B+C =1, ki
ima resitev A =1, B=1in inC:%.
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Integral je torej enak:
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DOLOCENI INTEGRALI

Newton-Leibnitzova formula:
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2. Izracunaj naslednje dolocene integrale!
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Uporabili smo substitucijo: ¢t = 4z, dt = 4dz. Nove meje: © =
O=t=0nz=7=t=m.
C
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Uporabili smo substitucijo: ¢t = cosx, dt = —sinxdz. Nove meje:

x:():>t:1inx:%:>t:‘/7§.

Upostevali smo tudi pravilo: [, f(z)dz = — fab f(x)dz.
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Integral izracunamo dvakrat per partes po formuli:

b b
b
/udv—uv|a—/ vdu.

a a

Prvi¢ vzamemo u = 22, dv = sinazdz in zato du = 2zdz, v =
— cos x, drugi¢ pa u = x, dv = cos xdx in zato du = dx, v = sin x.
Opazimo Se, da je integral lihe funkcije na simetricnem intervalu

enak 0.
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Integral smo izracunali per partes, kjer vzamemo v = Inzx, dv =
. 3
2?dz in zato du = Ldz, v =%
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[zracunajmo najprej nedoloc¢eni integral'
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Napravili smo substitucijo: t? = e* — 1, 2tdt = e*dx.
Sedaj vstavimo meje:
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[zracunajmo najprej nedoloceni integral.
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Uporabili smo dve substituciji, in sicer najprej z = tgt, torej dr =
——dt in

Cos2 t

V1422 =/1+1tg% =

Nato pa Se substitucijo u = sint, torej du = costdt. Nazadnje
opazimo Se, da velja sint = tgt - cost =
Vstavimo Se meje in dobimo:
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Opomba: Integrali z v/1 — 22, a2 — 1 in V22 + 1 se prevedejo
na integrale trigonometrijskih funkcij s substitucijami:

R(z,V1—2?) = x=sintaliz = cost,

R(z,Va?2+1) = z =tgtaliz = sht,
1

cost

R(z,vVa?2—-1) = z=

3. Izracunaj nepravi integral I = floo md:ﬂ

Najprej izracunajmo nedoloceni integral. To je integral racionalne
funkcije.
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V prvem koraku smo dali prvotni ulomek na parcialne ulomke:

1 Aa:+B+Cx+D
(22 +1)(22 + 3) 2?2 +1 243
(Az + B)(2* 4+ 3) + (Cz + D) (2 + 1)
(24 1)(x2 + 3)
(A+C)a*+(B+D)x*+ (3A+C)x+3B+ D
(a2 + 1)(2% + 3)

Dobimo sistem enacb A+C =0, B+ D =0,3A+C=0,3B+D =1,
ki ima resitev A =0, C = 0, B:%inD:—%.
Sedaj pa vstavimo Se meje:
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