1. izpit iz Matematike s statistiko

Kozmetologija

30. januar 2012

1. [20] Dana je funkcija f(z) = arccos(z® — 1) — 5.

(a) [10] Doloéi definicijsko obmoéje in zalogo vrednosti funkcije f.

(b) [10] Pokazi, da je funkcija f injektivna in izracunaj predpis za njen inverz.
2. [30] Dana je funkcija f(x) = 2*In .

a) [8] Doloci definicijsko obmocje, ni¢le in limite funkcije f na robu obmocja.
Poisci lokalne ekstreme ter intervale naras¢anja in padanja funkcije f.
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(d) [6] Cim bolj natancno skiciraj graf funkcije f.

Poisci prevoje ter intervale konveksnosti in konkavnosti funkcije f.

3. [25] Resi nedoloceni integral in diferencialno enacbo:

(a)[15] /xzsinajcosxdx,

(b)[10] ¥ = 2z(1 + y*), pri zacetnem pogoju y(0) = 0.

4. [25] Na mizi je kup 52 igralnih kart: po 13 kar, krizev, pikov in src.

(a) [5] S kupa zaporedoma izvle¢emo tri karte, tako da izvle¢eno karto vsakic
vrnemo na kup. Koliksna je verjetnost, da bodo vse tri izvlecene karte asi?

(b) [10] S kupa naenkrat (brez vracanja) izvlecemo dve karti. Naj X oznacuje
stevilo pikov med tema dvema kartama. Izracunaj porazdelitev in nato Se
matematicno upanje slucajne spremenljivke X.

(¢) [10] S kupa najprej izvlecemo dve karti. Izkaze se, da sta obe rdece barve.
Izmed preostalih 50-ih kart nato izvlecemo Se tri karte (brez vracanja).
Koliksna je pogojna verjetnost, da so vse rdece oziroma vse ¢rne?
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1. (a) [10] Dokazi, da za vsak n € N velja 3|(5" + 2 - 11").
(b) [10] Izracunaj limito: lim (vn?+n —vn? —n).

2. [30] Dana je funkcija f(z) = 2°Inz.

(a) [8] Doloéi definicijsko obmocje, ni¢le in limite funkcije f na robu obmocja.
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Poisci lokalne ekstreme ter intervale narasc¢anja in padanja funkcije f.
8

6] Cim bolj natanéno skiciraj graf funkcije f.

Poisci prevoje ter intervale konveksnosti in konkavnosti funkcije f.
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3. [25] Dani sta funkciji f(z) = 2*sinzcosz in g(x) = |/ 2res.
(a) [10] Izracunaj ploscino lika med grafom funkcije f in abscisno osjo na [0, 7).
(b) [15] Poisc¢i volumen telesa, ki ga dobimo, ¢e graf funkcije g zavrtimo okoli
abscisne osi na intervalu [0, 3].

4. [25] Na mizi je kup 52 igralnih kart: po 13 kar, krizev, pikov in src.

(a) [5] S kupa zaporedoma izvlecemo tri karte, tako da izvle¢eno karto vsakic
vrnemo na kup. Koliksna je verjetnost, da bodo vse tri izvlecene karte asi?

(b) [10] S kupa naenkrat (brez vracanja) izvle¢emo dve karti. Naj X oznacuje
Stevilo pikov med tema dvema kartama. Izracunaj porazdelitev in nato Se
matematicno upanje slucajne spremenljivke X.

(¢) [10] S kupa najprej izvlecemo eno karto. Izmed preostalih 51-ih kart nato
izvleCemo Se eno karto, ki se izkaze, da je rdeca. KolikSna je verjetnost, da
je bila tudi prva izvlecena karta rdeca?



