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Cas reSevanja je 90 minut. Vse odgovore je potrebno utemeljiti. Veliko uspehal

1. [25] Poisci vsa realna &tevila x, za katera velja |23 —3z242x| < 22, (¥)

Resitev: Prva moznost: 23322422 >0. To velja < z(22—324+2) >0 < x(r—1)(2—2)>0
& x€[0,1]U[2,00) (1). Tedaj se (x) glasi 2®—32%+2x < 2? oziroma 23 —42?+22 <0 &
2(2?—42+2) <0 & w(z— VI AVEZAD < o p(2—(241/2)) (2—(2—v/2)) <0
&z € (—00,0]U[2—v/2,2+v/2] (1). Resitev je torej (1)N(1") = ([0, 1]U[2, 00))N((—o0, 0]U
2—-v/2,2+v2]) = {0}U[2—V/2,1]U[2,2+V/2].

Druga moznost: 23 —32%+42x <0. To se zgodi < a:(x2—3x+2) <0 & a:(x—l)(x—Q) <0
& x€(—00,0)U(1,2). Tedaj se () glasi —(23—322+2x) <2? oziroma 0< 23 —22%+27 <
0<z(2?-22+2) & 0<z(2?—22+2) & 0<x(r— 2+V22_4 )(z— 2”22_4 ) & x€l0,00)
(2). Resitev je torej (2)N(2") = ((—o0, 0)U(1,2))N(0, oo) (1,2).

Konéna reitev je prva moznost U druga moznost = {0}U[2—+/2,1]U[2,2+/2]U(1,2) =

(0U2— V2,242




2. [25] Poi&¢i vsa kompleksna stevila z, ki regijo enacbo 28—2244+2 = 0. Namig: z*=w.

Resitev: Substitucija z* = w pretvori zgornjo enatbo v w? —2w+2 = 0, ki ima resitvi

w=2Ev2 42 ”222_4'2 =14i. Redujemo torej enacbi z*=1+i in 2* =1—i. Desna stran ima polarno
. . . . 1/4 .

obliko 1447 = \/i(cos% +isin £L). Zato je z = /2 / (cosw +isin W) =

21/8(cos(i1—7%+kzg)+i sin(+{+k%)) za k=0,1,2,3.



3a2

3. [25] Pokazi, da je zaporedje a; =3 in a,41 = -3-% monotono, omejeno, konvergentno, ter

aZ+2
izracunaj limito. Vse odgovore dobro utemelji!

332

Resitev: Opazimo, da je ag= % <3, torej dokazujemo padajocost. Velja an11 <an

32+2 7
& a%ai <a, < 3a2<ap(a2+2) < 0<ad —3a2+2a,. Funkcija 23 —322+2r=z(z—1)(2—2)
je pozitivna na [0,1]U[2,00). Torej, ¢e nam uspe pokazati da velja Vn: 2 < a,, bosta s
tem dokazana padajocost in omejenost zaporedja. To dokazujemo z indukcijo: 2<3=a;
e velja. Naj velja 2 < ay. Potem je 2 < a1 = 3 & 2(a2+2) <3a2 & 4 < a2, kar
po indukcijski predpostavki drzi. Torej je a, padajoCe in navzdol omejeno zaporedje, in
zato po izreku tudi konvergentno. Naj bo a:=lim, 00 an. Tedaj je a = limy, o0 apn+1 =

lim,, 00 % = a%‘i = a(a®+2)=3a® = a(a’-3a+2)=0 = a(a—1)(a—2)=0 = a=2.




4. |25] Za naslednje vrste ugotovi ali so konvergentne:

) f;\/E b) i(—mi; ) io (%)

Regitev: a) Y 00, /AL <320 /20 <5 ) ,372 =232 2\/ =V23 0,5 <

00, torej vrsta konverglra.

.. . o 1)32n
b) 1. na¢in: Po kvocientnem kriteriju vrsta » 2n konvergira: az:l = (’;Lfng)

3
Mn = ooy < 1. Zato tudi 27010:0(—1)"3—3 konvergira (vsaka absolutno konvergentna

vrsta je konvergentna).

3
2. nadin: Po Leibnizovem kriteriju vrsta konvergira: limnﬁoogfi =0 in (721:;13 < 721*2 &
(n+1)3<2n3 & 0<n3—3n2—3n—1, kar velja za vse n-je od nekje naprej, konéno mnogo

¢lenov vrste pa ne vpliva na konvergenco.
2 n+2 2n

2n_ im 21
C) hmn—wo(nLH)n = hmn_wO(l — m)n = hmn_wo(l — m) 2 nt+2 — (é)hm n+2 — 672 % 0,
torej vrsta divergira.
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Cas reSevanja je 90 minut. Vse odgovore je potrebno utemeljiti. Veliko uspehal

1. [25] Poisci vsa kompleksna Stevila z, ki regijo enacbo 26423 —6 = 0. Namig: 23 =w.

Resitev: Podobno kot pri A: w=2,-31in z = 2(cos(2kT’T)+isin(%%)),3(cos(%m)+
isin(=TE2ETY)) za k=0, 1, 2.



2. [25] Poi&¢i vsa realna tevila x, za katera velja |22 —3z2+22| < z.

Resitev: Podobno kot pri A: [0,1]U[2, 00) (1), (—o0, O]U[g_g\/ga 3+2\/5
(2), [0,00) (2), {0}U[355, 3435,




3. |25] Za naslednje vrste ugotovi ali so konvergentne:

5 (nil)nﬂ; b) nio\/z 0 i(_w(n—;)g_

n=0

Resitev: Podobno kot pri A.



2
4. [25] Pokazi, da je zaporedje a1 =3 in a,41 = %};2 monotono, omejeno, konvergentno, ter
n

izracunaj limito. Vse odgovore dobro utemelji!

Resitev: Enako kot pri A.



