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3. DOMA�A NALOGA - KEMIJSKO IN�ENIRSTVO

predmet: MATEMATIKA 2
asistent: Andreja Drobni£ Vidic

1. Na svetu je veliko teºkih stvari, vendar ni ni£ teºjega od ²tirih aritmeti£nih
operacij.

B. Venerabilis

Izra£unaj naslednjo determinanto.∣∣∣∣∣∣∣∣
1 −1 3 −2
2 −1 1 1
3 0 3 0
4 1 2 −3

∣∣∣∣∣∣∣∣
2. Izra£unaj naslednjo determinanto.∣∣∣∣∣∣∣∣

4 2 3 −4
3 −2 1 5
−2 0 1 −3
8 −2 6 4

∣∣∣∣∣∣∣∣
3. Podane so matrike:

A =

[
2 1 −1
4 3 3

]
, B =

 1 3 −4
−2 −1 2
0 5 0

 , C =

 1 −2 −2
5 2 3
0 −2 4

 .

Izra£unaj naslednje matrike, £e obstajajo: CT −B,ATC,ABC.

4. Izra£unaj inverz matrike, £e obstaja.
1 −1 −1 2
0 1 2 0
1 0 −2 1
0 −1 0 1


5. Re²i matri£no ena£bo XA = 20AT · I za enotsko matriko I in matriko

A =

 2 −1 2
4 8 0
−1 3 −1

 .

6. Re²i matri£no ena£bo AXB + AX = I za enotsko matriko I in matriki

A =

 2 −3 1
4 −5 2
5 −7 3

 in B=

 1 −3 1
4 −6 2
5 −7 2

 .
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7. Algebra ne uporablja besed, ampak samo matemati£ne znake. �e ta jezik obvladamo,
lahko vanj prevedemo za nas zanimive izraze iz vsakdanje govorice.

G. Polya

Podan je sistem ena£b.
ax+ 3y + z = 2

−2x+ y − 2z = 0

x− 2y + az = −3

Ugotovi, za katere vrednosti a je sistem enoli£no re²ljiv. Re²i sistem za a = 0.

8. Re²i naslednji sistem ena£b. Kak²en je rang pripadajo£e matrike?

x+ 2y + 3z + 4u = 1

x+ y + z + 3u = 2

y + 2z + u = 1

9. �tudent ima denar na treh ra£unih, kjer je 5-odstotna, 7-odstotna in 8-odstotna letna
obrestna mera. Na ra£unu z 8-odstotno obrestno mero ima 3 krat toliko denarja kot
na tistem s 5-odstotno obrestno mero. Skupno ima na ra£unu 1600 evrov. Letni
donos pa je 115 evrov. Koliko denarja je na vsakem ra£unu?

10. Skozi zaporedno postavljene tri plasti modularnih panelov za okna z ene strani padajo
svetlobni ºarki. Na vsaki plasti se 70 % ºarkov odbije na plasti, 20 %del pa prodre
naprej proti naslednji plasti, nekaj pa se jih absorbira. Ozna£imo z x deleº vseh
svetlobnih ºarkov, ki gredo od 1. do 2. plasti, z y deleº vseh ºarkov od 2. plasti
nazaj do 1. plasti, z z deleº vseh ºarkov, ki gredo od 2. do 3. plasti, z w deleº vseh
tistih ºarkov, ki gredo od 3. plasti nazaj do 2. plasti, in s t deleº tistih, ki gredo od
3. plasti na drugo stran modularnih panelov. Koli£ino svetlobnih ºarkov x, ki gredo
od 1. do 2. plasti, sestavljajo ºarki, ki gredo neposredno skozi 1. plast - teh je 70
% in tisti ºarki, ki so se zaradi odbojnosti svetlobnih ºarkov vrnili nazaj do 1. plasti
(ozna£ili smo jih z y) in se jih 20 % odbije od 1. plasti nazaj k 2. plasti:

x = 0·7 + 0·2y.

Podobno dolo£imo druge ena£be.

y = 0·7w + 0·2x

z = 0·7x+ 0·2w

w = 0·2z

t = 0·7z
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Ena£be mnoºimo z 10 in zapi²emo matri£no ena£bo
10 −2 0 0 0
−2 10 0 −7 0
−7 0 10 −2 0
0 0 −2 10 0
0 0 −7 0 10



x
y
z
w
t

 =


7
0
0
0
0

 .

Preveri, da je njena determinanta razli£na od ni£, in z Gaussovo metodo nato dolo£i
re²itev za koli£ino ºarkov, ki pridejo skozi vse tri modularne plasti.

11. Dolo£i lastne vrednosti in lastne vektorje matrike A =

 1 1 8
0 2 0
−1 0 −1

 .

Ali lahko matriko A diagonaliziramo? �e jo lahko, dolo£i matriko P , da bo P−1AP
diagonalna matrika.


