Matematika - KT: reSitev 2. kolokvija z dne 2.2.2009
1. naloga Podana je ravnina
X —x — b5y + 3z = 16.
a. Izractunaj presecisce ravnine X s premico P, ki je podana parametri¢no
FP(t) = (4/ 2/ 1) + t(zl 2/ _1)

Resitev: Koordinate toc¢ke na premici (x, y,z) = (4 + 2t,2 + 2t,1 — t) vstavimo v enacbo ravnine in

dobimo |t = —2,|kar pomeni, da je iskana tocka | (3, -%, ¥).
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Resitev: Iskana tocka leZi na premici, ki vsebuje to¢ko (%, %, —%), za smerni vektor pa ima normalo
ravnine (-1, -5, 3). Zato nastavimo

x,yz)=0(3-2)+t-(-1,-53)=( —t,3 -5t -2 +3¢).

b. Izra¢unaj pravokotno projekcijo tocke ( ) na ravnino X.

Vstavimo v enac¢bo ravnine in dobimo | f =

N[

,| kar pomeni, da je iskana tocka | (2, -3, 1).

2. naloga Izracunaj vse reSitve sistema linearnih enacb
X1 — 2Xy + 2x3 + 4xs + dxg = =3,
2x1 — 4xy + 4x3 + 10x5 + 12x4 = =8,
2x1 — 5xy — 4xy + 10x5 + 24x¢ = =8,
X1 — Xo + 6x3 + 4x4 + 6X5 — 3x6 = —D.
Zapisi tudi rang matrike ter rang razsirjene matrike sistema in $tevilo parametrov.

Resitev:
® Razsirjena matrika sistema se glasi: @ Druga faza eliminacije: eliminiramo

22 0 4 4 | -3 elemente v stolpcu pod oznacenim el-
> 44 0 10 12 | -8 ementom. Dobimo:
2 50 -4 10 24 | -8 (1)—122242%6:—23
1 -1 6 4 6 -3 1 -5 <~
2 4 -
@ Prva faza eliminacije: eliminiramo el- 8 8 8 8 9 : _i
emente v stolpcu pod oznacenim ele-
mentom. Dobimo: ® Izvedemo zadnjo fazo eliminacije.
1 =2 2 0 4 4 | -3 Rezultat je matrika v stopnicasti ob-
0 0 0 0 2 4 | =2 liki:
0 [-1] -4 -4 2 16 | -2 1 220 4 4 | -3
0 1 4 4 2 -7 | =2 0 1 44 -2 -16 1 2
) . ) ) 0O 0 00 2 4 | =2
® Potrebna je zamenjava vrstice: vrstico 00 00 0 1 1 0

2 zamenjamo z vrstico 3. Dobljeno

MNo#imo z -1. Dobimo: ® Rang (razsirjene) matrike sistema je 4,

pripadajoce Stevilo parametrov je 2.

1 =220 4 4 1 -3 Parametra: x3, X
- A3, A4
0 44 -2 -16 1 2 Popolna reSitev se glasi:
O 0 00 2 4 | =2
0O 1 44 2 -7 1| =2

X1 = —=10x3 — 8x4 + 1,
Xo = —4dxz — 4xy,

xs = -1,

Xe = 0.




3. naloga
a. Izracunaj:

2 01 130 (1 2 -1
0 4 3| 51 -1

1 00 4 O O _4 4 4
Resitev: )
[2 6 ‘ [ ] -1 0 3 ‘
=12 4 12 15 3 -3 -3 1 15
-1 3 12 12 12 -13 -9 -12
b. Res$i matri¢no enacbo:
4 1 7 1 3 7
R R e

Resitev: Poenostavimo:

4 1 7 1 3 7
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4. naloga Izrac¢unaj limiti:

(5n—5_2n+2)
n+2 n-—>5

a. lim

Resitev =5 -2 = 3.

b. lim ( V3t +21n2 +5— V3t —2n2 + 7)

n—oo

Resitev

3nt+2n2+5—(GBn* - 2n2 +7
lim(\/3n4+2n2+5— \/3n4—2n2+7): lim —2" n (3n n )
n—00 n—00 \/3n4+2n2+5+ \/3n4_2n2+7

, 4n? -2 4
= lim = .
noe \Bpd 102 v 54+ V3t =22 +7 243




