1. Kaj je realno Stevilo (operacije, lastnosti). Absolutna vrednost realnega Stevila.

Narisi graf funkcije * [x=2|+ 3 22|

Pomemben objekt matematiéne analize so Stevila, ki jih bomo oznatevali
z latinskimi in grikimi érkami (¢, b, =, A, «...). Ce sta dve stevili ena-
ki, piSemo a = b, Ce sta razli€ni, pa piSemo a * b. S Stevili radunamo.
Racunskih operacij je veg, dve pa sta osnovni. Ti dve operaciji sta sestevanije,
ki ga piSemo ¢ + b, in mnoZenje, ki ga pisemo z a.b. Za obe operaciji sta
potrebni dve stevili, zato ju imenujemo binarna operacija. Vsaka binarna
operacija, ki je v neki mnozici stevil zaprta, priredi dvema steviloma iz te
mnozice tretje Stevilo iz Iste mnozice.

MnoZica reainih stewvil R naj bo mnoZica &tevil, ki jih lahko seitevamo in
mnozimo. Za obe operaciji pa veljajo naslednje lastnosti, ki jih postavljamo

kot aksiome. Za seStevanie velia: . .
Aksiom 1 (asociativnost) Za poljubna iri stevila a,b in c je

_ (a+b0)+ec=a+ (b+c)
Aksiom 2 (komutativnost) Za poljubni Stevili a in b je
at+b=04+0a

Aksiom 3 Obstaja Stevilo 0 (nié). Vsola poljubnega stevila a s Stevilom
nié je enaka a, torej

a-0=a
Aksiom 4 Vsakemu Stevilu a pripada nasproino §levilo, ki ga oznaéimo z
—a. Vsola stevil @ in —a je enaka nié.

ﬂ.—[—-(«"&)zo



Za mnoZenje velja
Aksiom 5 (asociativnost) Za poljubna tri Stevila a,b in c je

(a.b).c = a.(b.c)
Aksiom 6 (komutativnnst} Za poljubni Slevili a in b je
a.h = ba

Aksiom T Obstaja Stevilo 1. Produki poljubnega stevila a s stevilom 1 je
enak a, toref
a.l=a

Piko kot znak za mnoZenje obitajno opuséamao.

Aksiom 8 Vsako od nié raziiéno stevilo a ima reciproéno Stevilo, ki ga
oznaéujemo = X ali z a~t. Pri tem velja:

a.e =1

Operaciji seftevanja in mnoZenja sta povezani z naslednjima dvema ak-
siomoma.

Aksiom 9 1 in 0 sta razlicni Stevili (1 # 0)
Aksiom 10 {distributivnost} Za poljubna iri Sievila e, b 1n c veljo

{(a+ b)e = ac+ be
[z aksiomov sledi pravilo krajSanja za mnoZenje:
aF#0 in az =ay = =1y
Distributivnost velja tudi za odstevanje:
(a — b)e = ac — be
Vsa realna §tevila se delijo v tri skupine: pozitivna, negativna in Stevilo nié.

Aksiom 11 Ce je stevilo a # 0, je natanko eno izmed Stevil a in —a pozi-
tivno. Stevilo nié ni nili pozitivno nili negativno.

Aksiom 12 Vsotae a + b in produkt ab pozitivnih stevil a in b sta pozitivni
Stewvili. MnoZica pozitivnih §teuvil je za sestewanje in mnoZenje zaprta.



DEFINICIJA 1.48 Absoluino vrednosi realnegae §levila @ zaznamujermno =
|&| in jo definiramo:
ot m,
ol = { %,

Za tako definitano absclutno vrednost velja:

el

(#2 x
(22 T

AV

0
0

b

IZREIK 1.41 Za abscluino vrednost realnega stevila veljajo naslednje lesi-
nosti:

1. |#| > 0 za vsck realen © in |z| =0+ 2 =0
2. |yl = =]yl
S x|l — |yl £tz + v < |=| + |y (rikotnishka neenakost)

2. Kaj je kompleksno Stevilo? Binomski zapis in polarni zapis. Konjugirano
kompleksno Stevilo, absolutna vrednost (definicija in lastnosti). Operacije s

kompleksnimi Stevili. ReSi enacbo: =z
(z,y)=z+iy=c; z,y€R

TRDITEV 1.51 Za operaciji seslevanja in mnozZenja veljajo lastnosti ko-
mmutativnosti, asociativnosit in distributivnoesti:

Polarni zapis kompleksnega stevila. Poleg obiajne oblike zapisa kom-
pleksnega §tevila poznamo tudi polarni zapis. Naj bo & = = + ¢y. Kot med
realno osjo in zveznico med izhodigtem in tocko, ki predstavlja v kompleksni
ravnini Stevilo @, oznaéimo z . Potem lahko zapiSemo:

= |al.cosp, y=|al.sing

V skladu s tem se kompleksno stevilo potem zapise:
o=y = ]{!I(costp—i- isin ¢)

DEFINICIJA 1.52 Vsakemu kompleksnemu Sievilu o = z + iy lahko
priredimo konjugirano Stevilo @ = x + ty = z—1y, za katerega veljajo nasled-
nje lastnosti:

Absolutna vrednost kompleksnega stevila je pozitivnl kvadratni koren
produkta a.@:
la| = +Vaa = 2?2 + y?

3. Preslikava naravnih Stevil v realna. Kaj je stekaliSCe in kaj je limita zaporedja?
Konver-gentna in divergentna zaporedja. Ali je zaporedje s sploSnim ¢lenom

_ 2n+tl

iy

%~ 2 konvergentno.



Vzemimo preslikavo, ki naravna 8tevila preslika v podmnozico reainih stevilk:
fN—R
Tako preslikavo bomo imenovali zaporedje.

DEFINICIJA 2.25 Stevilo « imenujemo stekalisée zaporedja {a,}, ce
leZi v vsaki okolici stevila a neskonéno élenov zaporedja.

IZREK 2.21 a je stekalidée zaporedja {a,} natanko tedaj, ko v vsaki
poljubno maghni okolici stevila a lez vsaj en élen zaporedja, ki je razliden
od a.

DEFINICIJA 2.31 Zaporedije {an} konvergira proti vrednostz:'a, ée vse-
buje vsaka poljubno majhna okolica Stevila a vse élene zaporedja od do-
lodenega élena dalje.

Zaporedje, ki ima to lastnost, imenujemo konvergentno zaporedje, Stevilo a
pa limito zaporedja.

. lim a, =a

I M—00
Bolj natan¢éno bomo limito popisali z izrekom:
IZREK 2.31 Zaporedje {an} fkonverga’m proti limitt a, dJe pripada vsake-
mu pozitivnemu Stevilu € tako naravno Stevilo ng, da neenacba

Nan —al < €
velja za vsak naravni n, ki je vedji od ng, ali enak z njim.

Konvergentno zaporedje ima limito, divergentno pa ne-ni limite in ni pravil

4. Kaj je Stevilo e?. Kako izracunamo Stevilo e.? Kako je z natancnostjo
racunanja tega Stevila?

IzraCunamo ga z Bernoullijevo neenakostjo

Stevilo imenujemo $tevilo e ali osnova naravnih logaritmou.

-

Ker je zaporedje {a,} naras¢ajoce in zaporedje {b,} padajote, sta obe za-
poredji omejeni. Natanéna Zgornja meja prvega je natanina spodnja meja
drugega. Ker je a; = 2in by = 4 je to tevilo omejeno med 2 in 4. Njegova
vrednost zaokroZena na dvanajst decimalk je:

e = 2.718281828459...

5. Kako definiramo vrsto? Kdaj je vrsta konvergentna? Zapisi nekaj clenov
—-X
, poisci zaporedje delnih vsot in izracunaj vsoto vrste.

zaporedja %



DEFINICIJA 8.11 Limito zaporedja delnih vsot imenujemo neskonéna

orsta: - :

S _—-- llIﬂ' I sﬂ = Z aun
n—oo -
n=1

Splosni &len vrste je an. Vrsta je konvergentna ali divergetna, odvisno od
limite zaporedja delnih vsot.

DEFINICIJA 8.12 Vrsta s = > o2 an je konvergetna natanko tedaj, ko
je konvergetno zaporedje delnih vsot. (e vrsta ni konvergentna, je diver.
genina.. :

Sn=al+a2+....an-tako sestavljeno zaporedje imenujemo zaporedje delnih vsot in sn je n-ta
delna vsot

S=al=1/2

S2=al+a2=1/2+1/4=3/4

Sn=al+a2+...an===1/2+1/4+....+(1/2)na-n

6. Kdaj je zaporedje omejeno in kdaj je monotono? Ali je zaporedje s sploSnim
n+1

clenom %+ 3 monotono? Ali je to zaporedje omejeno?

DEFIN ICITT A 2.24‘ Zaporedje {a,} je omejeno navzgor, ée med realnimi
stemla' obsm-}a. zgornja meja zaporedja, navzdol pa je omejeno, cCe obstaja
s'podnja meja m € R zaporedja. Zaporedje imenujemo omejeno, de je ome-
JEno navzqor in navzdol hkrati

Monotona zaporedja so lahko naraSc¢ajoca ali padajoca
Za naraScajocCe: an+1>an
Za padajoce:an+1<an

An=(n+1)/(n+3)

An+1 >an

(n+1)+1/(n+3+1)>(n+1)/(n+3)
(n+2)/(n+4)>(n+1)/(n+3)
(n+3)(n+2)>(n+1)(n+4)

2>0  zaporedje je monotono naraS¢ajoce

7-Kriteriji za konvergenco vrst. Alternirajoca vrsta. Harmonicna vrsta. Geometrijska
vrsta. Operacije z vrstami

Vrste s samimi pozitivnimi Cleni al+a2+....+an+....+n  an>0

Potrebni pogoj za konvergenco lim an =0

Kvocientni: konvergentno

]imnhmo 'Eﬁ; <1

Divergentno-limita vecja od 1
Korenski:




Konvergentna
T
a3, Von <1

Dlvergentna

lim Yay, >1

TL—+ 00

Harmonicna vrsta:

Harmoniéna vrsta sicer ni konvergetna, vendar s kvocientnim kriteri
Jem to ni mogote ugotovm

o1 + 1 b i o

Geomerijska
1/(1+x)=vsota n=0-neskoncno (-1) X na n

Opreacije

Operacije Z vrstami Absolutno konvergentne vrste lahko seStevamo m‘
mnozimo.” Rézultat je spet ‘absclutio konvergentna VIsta. Vrstl sestévamo
tako, da seftevamo istoleZne ¢lene. Absolutno konvergentni vrstl odstevamol
tako, da od§tevamo istolezne ¢lene. Produkt dveh vrst je konvergenten, ce|
je absolutno konvergentna vsaj ena izmed vrst, ki jih mnozimo.

8-Definicija odvoda ob sliki in geometrijski pomen. Zakaj funkcija + ~ fx ni povsod
odvedljiva?

-odvod funkcije ene spremenljivke y=f(x) je nova funkcija spremenljivke x
-geometrijski pomen
Ce je funkcija y=f(x) nacrtana s krivuljo je f*(x)=tg x
Funkcija je definirana in zvezna, ima kon¢no limito

TRDITEYV 5.11 Odvod funkcije v dani ioéki je smerni koeficieni tangente
na krivuljo v tej todki.

F(x)=Vx *x)1/2Vx f*(O)= oo

9-Definicija funkcije, zveznost funkcije. Polinomi in racionalne funkcije. Narisi in
opisi tipe nezveznosti!



DEFINICIJA 4.11 Funkcija f, definirana na intervalu I, je predpis, :po
katerem pripada vsakemu Stevilu x € I natanko doloceno Stevilo y € R.

‘DEFINICIJA 4.31 Funkcija f(z) je v toéki © = a zvezna natanko takrat,
ko je ’

lim f(z) = f(a)
Funkcija je zvezna v neki tocki ¢e ima nepretrgan graf

Cela racionalna funkcija ali polinom
— 2 2 7
f(z) = ap + a12” + azz” + - - -+ anz

Ulomljena racionalna funkcija je kvocient dveh polinomov. Definir:
je 7za vsa Tealna &tevila. razen za Btevila, kier je imenovalec enak nit.

a,z" + ‘«'1‘1'11.—1-"":w'_1 + -t ayz -+ ag
b ™ + bppqz™ 1 4 - - by + bo

f(z) =

Poglejmo si funkcijo, ki je defini- ¥
rana na naslednji nadin: !

&,

f)=1 0, 3

z—-1, 1<

8 o
IA A

3]
e L ] o]

TINE
|
I i
0 V 1 z
Funkcija je definirana za vsako

realno vrednost med 0 in 1. Slika 4.4: Nezvezna, funkcij-a

Tipi nezveznosti-1-odpravljiva, 2-skok,3-poli
a-potencna
b-racionalna

10-Kompozicija funkcij in inverzna funkcija. Eksponentna in logaritemska funkcija.
Graf funkcije ¥ = In(x+1)

Inverzna-za vsak x €A je g(f(x)), g(x)=1/f(x)
Sestavljena- g(y)=2=g(f(x))=

Eksponentna



y=a"
a je pozitivno realno 5tevilo, ki ni enako 1. Stevilo @ imenujemo osnova.

Vse eksponentne funkcije so povsod pozitivne in povsod enoli¢ne. Ce

so osnove vecje od 1, potem so eksponentne funkcije naraséajoce, sicer so
padajoce.

Logaritemska funkcija je inverzna k eksponentni funkciji. Zapige se:
y=log, r

Stevilo @ imenujemo osnova logaritemske funkcije. Posebna primera sta
naravni in desetidkilogaritem. Za same logaritme veljajo naslednje lastnosti:

“Wse logaritemske funkcije so definirane
samno za pozitivne wvrednosti. YoOos je
wvertikalna asimmptota.. Wsl grafli loga—
ritemslkih Tunkecij sekajo =-os w a2 —

1. Fonkcije, = osnovo wvelijo od 1, so
narastajote, ostale so padajoce.

11-Periodicne, sode in lihe funkcije. Trigonometricne funkcije.Ali je



1+x
y=ln—0
1=z liha funkcija?

Periodic¢nost funkeij. ) : : .

P
DEFINICIIA 4.35 Funkcija y = f{x) je periodiéna, ée obstaja tako re-
alno stevilo T" > 0, da je za vsak x € Dy izpolnjena enadba:

flz+T) = f(=)

Stevilo T' imnenujemo perioda.

Najmanjsa perioda je osnovna perioda. Vsaka periodiéna funkcija ima lahko
le .eno samo osnovno periodo. Vsak veékratnik periode je spet perioda.
Vsota, razlika, produkt in kvocient periodiénih funkcij so spet periodiéne
funkcije.

DEFINICIJA 4.34 Funkcija y = f(x) je soda, ée za vsak x iz defini-
cijskega obmodéja velja:

in funkcija je liha, ée za vsak z iz definicijskega obmodja velja:
fl—=z) = —f(=)

Kotne funkcije so naslednje funkcije:

sin = cos = tg > ctg x

Slika. 4.14: Trigonometritne funkcije

Med trigonometriénimi funkcijami obstajajo elementarne zveze.

sin?z +cos?xz =1

sin =

cos x clg:x
1

cos? 2

tgzx—!—1=

Funkcija je liha —vstavimo —x

12-Limita funkcije. Definicija zveznosti s pomocjo limite. PribliZno izpelji:



it X

lim—

¥—=0

Funkcija f(x) je v tocki x=a, zvezna natanko takrat ko pripada vsakemu poljubno
majhno E>O

DEFINICIJA 4.21 Funkcija f(z) limitira proti A, ko gre z proti a, ée se
da po predpisu poljubno majhnega pozitivnega Stevila € doloéiti tak § > 0, da
Jje neenaéba |f(a+ h) — A| < € izpolnjena za vsak |h] < 6.

Tu je seveda izkljucena vrednost & = 0, ker funkcijska vrednost v tisti tocki
ni definirana.

Sin x<x<tg x==1/tg x<1/x<1/sin x =~ mnoZimo s sin x

smx

lim—

=cos x<sin x/x <1 mnozimo sin x ====  #=0

13-Funkcija dveh spremenljivk: definicija, zveznost, limita. Kaj je graf funkcije?
Doloci definicijsko obmocje za funkcijo:

Py ==
X

Funkcija 2 neodvisnih spr. Je predpis, ki vsakemu paru (X,y) iz podmnoZice ravnine
prepiSe natancno doloceno realno Stevilo. Funk 2 spr priredi vsaki ravninski T iz Df
realno Stevilo ki v trorazseZnem prostoru pomeni viSino nad tocko

_ _ : 4
14-Osnovna pravila za odvajanje. Odvajaj * tgx +lnx ~arcsinx !

Odvod konstante je enak nié.
Odvod wvsote in razlike.
(f(z) x g(=z)) = f'(z) = g'(=)

Odvod produkta.

(zv) = v'.v 4+ uv'

Odvod kvocienta.



(u[z,} " ow(z).v(z) — u(z).v(z)
v{z)/) v2{x)

Odvod indirekine funkcije.

F(z) = f(u(=)) _ f'(u).u’(=)

Odvajaj ¥ = fgx +1ln x — arcain x°
Y*=1/(cos*x) +(1/x)-(2x)/ V(1-x*)
(arc sinx?)*=(arc sin u)* u=x’

(arc sin u)* =1/V(1-u?)

15-Diferencial in njegov geometrijski pomen. Priblizno izracunaj + = ¥ 1.01 !

Dy=f*(x)dx

Diferencial funkcije je enak produktu odvoda in diferencialne neodvisne spremenljivke.
Odvod lahko piSemo:

F*(x)=dy/dx

Geometrijski pomen:

Naj bo Ax=dx prirastek neodvisne sprem.. ki je hkrati tudi njen diferencial. Prirastek tangente
pa je enak dy.

Y=V1,01

Vx+dx=vVx+dx/2Vx

=V1+0,1=V1+0/2v1=1,005

16-Visji odvodi, visji diferenciali. Kaj pomeni, da je ? Kako se izracuna ukrivljenost, kaj
je krivinski krog.
Visji odvod-odvajamo odvod

Splosno velja, da pri n-krat odvedljivi funkciji dobimo n-ti odvod kot odvod

(n-1)-vega odvoda.
y(™ = (yn=1y

Visji diferencial



Podobno kot smo definirali diferencial, definiramo tudi visje diferenciale. Ce
je dy = y'dz, potem je

d?y = d(dy) = d(y'dz) = (¢'dx) dx = y"”da>

Splosno velja: =
d"'y - y(n}dﬂ;n

DEFINICIJA 5.92 Ukrivljenost krivulje v toéki T' definiramo kot limito
kvocienta privastke smernega kota tangente in prirastka loka.

7 znaki lahko zapiSemo:

. Aca
_].lnl'z;

Aa—0

Q-

DEFINICIJA 5.93 Krivinski krog v toc¢ki T je krog, ki se v toc¢ki T doti-
ka krivulje iz konkavne sirani, radij kroga pa je enak reciproéni vrednosii
ukrivljenosii. :

7. Lokalni ekstremi . Definicija in pogoji za nastanek. Narisi graf funkcije:

y=x
DEFINICIJA 5.81 Funkcija y = f(z) ima v tocki z = b lokalni mi-
nimum, ¢ée obstaja taka okolica tocke b, da je za vsak x # b iz te okolice

f(=) > f(b).

DEFINICIJA 5.82 Funkcija y = f(z) ima v toc¢ki z = a lokalni mak-
simum, ce obstaje taka okolica toéke a, da je za vsak = # a iz te okolice
f(z) < f(a). '

Iz definicije lokalnega minimuma sledi, da je funkcija levo od ekstrema pada-
jota, desno pa naraséajoca. To pomeni, da je z leve strani odvod negativen,
z desne pa pozitiven. V samem minimumu je odvod enak ni¢, ker mora

e zadosini pogoj za nastanek lokalnega maksimuma: "(a) < 0,

F{a) =0

¢ zadosini pogoj za nastanek lokalnega minimuma: f"(a) >0, f'(a) =0



18Definicija in lastnosti nedoloCenega integrala. Racunanje integralov ulomljenih

racionalnih funkcij.

DEFINICIJA 6.12 Iiéemo tako funkcijo F(z), da bo njén diferencial
dF(z) = f'(z)dz.

Funkcijo F(z) imenujemo potem nedoloéeni integral funkcije f(z) in zapi-
$emo : ' ' S |
/f(m)dm

1. Ce je F(z) integral funkcije f(z), potem je tudi F(z) + C integral
funkcije f(z).
Dokaz: Ker je F'(x) = f(z), sledi, da je (F(z)+ C) = F'(z)+C' =
f(z).- W

2. Naj bo F(z) integral funkcije f{z) in Fy(z) neki nadaljnji integral iste
funkcije. Potem velja: Fi(z) = F(x) + C.
Dokaz: F'(z) = f(=), Fi(z) = f{z) Torej je: I'{(x) — F'(z) = f(z) —
f(z) = 0. Razlika odvodov je odvod razlike in 0 je odvod konstante.
Torej je razlika integralov konstanta. Hl
Vsak nadaljnji integral dane funkcije dobimo tako, da integralu priste-
jemo neko konstanto. Konstanto imenujemo aditivna konstanta, za
integral pa pravimo, da je dolofen do aditivne konstante natantno.
Pri redevanju vedno pifemo splogni rezultat.

Racionalna funkcija je koli¢nik dveh polinomov p(x) in g(x), y= p(x)/ g(x), pred
integracijo racionalne funkcije delimo St. In imenovalec, Ce je Stevec enake ali viSje
stopnje kot imenovalec.

D=0-substitucija

D> delni ulomki

D< popolni kvadrat

1 ol =
19Metode integracije (substitucija, po delih). Izraunaj -[ e A !

-Substitucija pomeni zamenjava doloCenega Clena z novim ki ga vstavimo v integral, na
koncu pa ga ponovno zamenjamo

-Per partes pomeni da integriramo po delih



/udv::uv-—fvdu

20-Lastnosti doloCenih integralov. Zveza med nedolocCenim in doloCenim integralom

e s e —— o — —

1. Iz definicije dolotenega integrala sledi, da smemo integracijsko spre-

menljivko poljubno zaznamovati:

[ s@an= [ sway= [ 1z

ili i i i, 1 j vseh
7 mnovo oznako smo spremenili le ime abscisne osi, lik pa ostaja v

primerih isti.

2. f(z) naj bo zvezna funkcija na odseku [a,d] in ¢ naj bo totka med a in

b. Tedaj velja:

[ r@am = [ fe)da + [ F()ds,

ije i i i geino, nam enakost
ze obstajajo vsi trije integrali. Ker vsak zase pomeni plvovs‘c:l‘n =
© 7 Atk wlaggin enaka celotni ploséini.

3. Ce v dolotenem integralu zamenjamo integracijski meji, se spremeni

predznak integrala:
b a
/ flz)de = —-/ f(z)dz
a b

72 zamenjavo mej smo vsem dolzinam odsekov v integralski vsoti zamenjali
Predzna,k. S tem smo zamenjali predznak tudi limiti, ki je enaka doloéenemu
integralu.

4. Integral, ki ima, zgornjo in spodnjo mejo enako, je enak nié:

[ f@ydz =0

Trditev je posledica prejénje lastnosti, saj velja:

| #@yas = - | 1z = o

5.”D0 sedaj smo govorili samo o integralih pozitivnih funkeij. Vzemimo
funkcijo f(z), ki ima na odseku [a, b] ni¢lo.

V tem primeru je integral enak
razliki plo&éin:

b Y
/ fz)de = P, — Py r



I_ZREK 7.21 Vrednost dolodenega integrala funkcije f(x) na odseku [a, b]
Jje enaka razliki nedoloéenih integralov na zgornji in spodnji meji:

b
| F@)ds = #0) - Fa)  Fo) = | #@)d

21-Definicija dolocenega integrala. Nastavki za reSevanje (Eulerjev).

[ sieyis

Eulerjev nastavek

Py (z)dz — / de
- P, b K
1(z)Vaa? +bo +c+ Vaz? + bz + ¢

v az? + bz + ¢

22-1zrek o povprecni vrednosti. Lagrageov izrek o funkcijah. Povezava med
obema izrekoma.

Povprecna vrednost leZi med najvecjo in najmanjsSo vrednostjo funk. na (a,b)

F(x) naj bo zvezna in odvedljiva na (a,b). potem obstaja na tem odseku vsaj en c iz
(a,b) f*(c)= (f(b)-f(a)) / (b-a)---smerni koeficient sekante

23-DolZine krivulj in povrSine rotacijskih teles. Izracunaj obseg asteroide

Za racunanje dolZin krivulj si pomagamo z dolo¢enimi integrali: formule

24-Ploscine krivocrtnih likov in volumni rotacijskih teles. IzraCunaj izsek elipse

Napisi formulo



25-Razvoj v potencne vrste. Taylorjeva formula. Razvoj polinoma po potencah binoma (x-a).

26-Mac- Laurintova vrsta. Ostanek vrste. Razvoj sinusa in kosinusa po potencah x.






