
11. Doma£a naloga � Vektorski prostori

Algebra 1, �nan£na matematika

1. Pokaºi, da je mnoºica
A = {p ∈ Rn[x], p(x) = p(1− x)}

vektorski podprostor v prostoru Rn[x] polinomov stopnje najve£ n.

2. Naj bodo vektorji x, y, z, w ∈ R6 linearno neodvisni. Pokaºi, da so tudi vektorji

x + y − z, x + z − w, x + 2z, y + z + w

linearno neodvisni.

3. Ugotovi, ali je mnoºica

{x2 + 3x− 2, x2 + 4x− 3, x2 + 2x + 1}

linearno neodvisna.

4. Dan je vektorski prostor

U = Lin




2
3
−1
4

 ,


1
2
1
2

 ,


4
7
1
8

 ,


1
1
−2
2


 .

Poi²£i njegovo bazo in dimenzijo.

5. Dana je mnoºica U ⊂ R3

U =


 x

y
z

 , x− t(y + 2z − 2) = 4

 .

Dolo£i parameter t tako, da bo U vektorski podprostor v R3. Poi²£i bazo prostora U .

6. Dana je matrika J =
[

0 0
1 1

]
∈ R2,2 in mnoºica

U = {A ∈ R2,2;AJT + JAT = 0}.

Pokaºi, da je U vektorski podprostor v prostoru vseh realnih 2× 2 matrik. Poi²£i njegovo
bazo in dimenzijo.



7. Dana je mnoºica

U =
{

X ∈ R2,2 ;
[

0 1
2 1

]
X = X

[
0 1
2 1

]}
.

Pokaºi, da je U vektorski podprostor v prostoru vseh realnih 2× 2 matrik. Poi²£i njegovo
bazo in dimenzijo.

8. V prostoru R3[x] polinomov stopnje najve£ 3 je dana mnoºica

V = {p ∈ R3[x]; p′′(1) = p′(1), p(1) = 0}.

Pokaºi, da je V vektorski podprostor v R3[x]. Poi²£i njegovo bazo in dimenzijo.

9. Dan je vektorski podprostor

U = {p ∈ R3[x], p(1) = p(−1), p′′(0) = 2p(1)}

v prostoru R3[x] polinomov stopnje najve£ 3. Poi²£i kak²no bazo prostora U in dolo£i
dimU .

10. Naj bo n ≥ 4 in Rn[x] vektorski prostor vseh polinomov stopnje najve£ n. Dana je mnoºica

U = {p ∈ Rn[x]; p(1) = p(−1), p′′(0) = 2p(1)}.

(a) Dokaºi, da je U vektorski podprostor v Rn[x].
(b) Poi²£i kak²no bazo prostora U in dolo£i dimU .
(c) Dopolni bazo U do baze vsega Rn[x].

Re²itve:

3. Da.

4. baza U =




2
3
−1
4

 ,


1
2
1
2


, dim U = 2

5. t = 2, baza U =


 2

1
0

 ,

 4
0
1


6. baza U =

{[
1 −1
0 0

]
,

[
0 0
1 −1

]}
, dim U = 2

7. baza U =
{[

1 0
0 1

]
,

[
0 1
2 1

]}
, dim U = 2



8. baza U =
{
x3 + 3x− 4, x2 − 1

}
, dim U = 2

9. baza U =
{
x3 − x, x2

}
, dim U = 2

10. �e je n sodo ²tevilo, je baza U =
{
xn − 1, nn−1 − x, ..., x4 − 1, x3 − x, x2

}
.

�e je n liho ²tevilo, je baza U =
{
xn − x, nn−1 − 1, ..., x4 − 1, x3 − x, x2

}
.

dim U = n− 1
baza Rn[x] = baza U ∪ {x, 1}.


