
Analiza 2: 1. izpit

26. 6. 2013

Čas pisanja je 105 minut. Možno je doseči 80 točk. Veliko uspeha!

Ime in priimek

Sedež (2.02)

Vpisna številka
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1. naloga

a) Za a > 0 izračunaj naslednji določeni integral.∫ 1

0

ln(1 + x2)

(a + x)2
dx

b) Dokaži, da naslednji posplošeni integral konvergira in ga izračunaj.∫ 1

0

ln(1 + x2)

x2
dx



2. naloga

Naj bo {an}n∈N zaporedje pozitivnih realnih števil.

a) Naj bo {sn}n∈N zaporedje delnih vsot vrste
∑∞

n=1 an in {tn}n∈N zaporedje delnih vsot vrste∑∞
n=1

an
a1+···+an

. Dokaži, da za vsaka m < n velja

tn − tm ≥ 1− sm
sn

.

b) Če vrsta
∑∞

n=1 an divergira, dokaži, da vrsta

∞∑
n=1

an
a1 + · · ·+ an

tudi divergira.



3. naloga

Podana je potenčna vrsta

f(x) = 1 +
∞∑
n=1

xn

1 + n2
.

a) Določi konvergenčno območje D potenčne vrste f .

b) Ali je f zvezna funkcija na D? Odgovor utemelji.

c) Utemelji, da za vsak n ∈ N obstaja f (n)(0) in ga izračunaj.



4. naloga

Reši naslednji sistem diferencialnih enačb.

ẋ = 2x− y − z
ẏ = 3x− 2y − 3z
ż = −x + y + 2z


