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Cetrti kolokvij iz Analize 3 
16. maj 2008 

L Naj bo p;;::: 2 in naj bo q konjugirani eksponent k p, torej 

1 1
-+-=1. 
p q 

Z an oznaeimo n-ti clen v Taylorjevem razvoju hipergeometricne 
funkcije F(l,q-l,p-l;z) okrog tocke O. DokaZi oeeno 

an~nO(p-1), 

kjer je 0 = 1 - 2/p. Upostevaj naslednje korake: 

(a) PokaZi, da zadosca preveriti 

k+ 1/q ~ (k + 1)0 Vk EN. (1)
k + l/p '" k 

(b) 	S pomoejo substitucije w- 1 = 2k + 1, C 1 = 0 prevedi (I) na 

t+w l+w 
t log -- ~ log -- . 

t-w 1-w 

(c) Preveri, da velja 

a ( t + w)at tlog t _ w < 0 

in koncaj dokaz. 

2. 	 Definirajmo operatorje M,A, B takole: 

Mf(x) = e x2 
/ 
2f(x), Af(x) = xf(x) - t{x), ter B = MAM- 1 • 

Ce je Hn Hermiteov polinoro reda n (oznake kot na vajah), izracunaj 
BHn. 

3. 	 Ce z I n oznaeimo Besselovo funkcijo z indeksom n EN, preveri zvezo 

(xJn(x)Jn+1(x)Y = X(Jn(X)2 - I n+1(x)2). 

4. PoisCi ekstremalo funkcionala 

r/2 

I(y) Jo [y2 + 2xyy' + (1 + cosx)y2] dx, 

ob robnih pogojih y(O) = 3, Y(7f/2) = 2. 

Odgovore dobro utemelji. 
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