
1. naloga [10 tonk]

Naj bodo Xt,Xz,... neodvisne sluiajne spremenljivke, vse porazdeljene enakomerno na
intervalu [0,1]. Najbo M, = max{X1, X2,...,X"1inY, = n(\ - M").

')
.1

{'f

'/

(a) Dolodite porazdelitev spremenljivke M,.

(b) Dolodite porazdelitev spremenljivke Y,.

(c) DokaZite, da zaporcdje sludajnih spremenljivk Y, po zakonu konvergira k spremen-
ljivki Y, ki je porazdeljena eksponentno s parametrom 1.
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2. naloga [10 todk]

Receptorka sprejema telefonske klice. Privzemite, da pojavljanje telefonskih klicev lahko
opi5ete s Poissonovim procesom z intenzivnostjo 4/uro. DolZino klicev zanemarite.

fu (a) Izraiunajte verjetnost, da receptorka v prvi uri dela sprejme manj kot dva klica.

A (b) Privzemite, da je v prvi uri receptorka sprejela 6 telefonskih klicev. Kak5na je verjetnost,
' da bo v naslednji uri sprejela manj kot dva klica?

?v @ Privzemite, da je receptorka v prvih dveh urah prejela 6 klicev. KakSna je pogojna
verjetnost, da je v prvi uri prejela natanko 2kJica, v drugi uri pa natanko 4?

ir (d) Privzemite, da je receptorka v prvih dveh urah prejela 6 klicev. Naj bo X tas, ki je minil
a od zadnjega prejetega klica do izteka 2 ur. Izratunajte pogojno matematitno upanje

spremenljivke X.

A (e) Privzemite, da receptorka po vsakem desetem prejetem klicu odide na kavo. KolikoI dasa v povpredju trajajo njena delovna obdobja.
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3. naloga [15 totk]

Naj bo {M}20 homogen Poissonov proces z inlenzivnostjo ,4

Za t e [0, c] definiramo sludajni proces
> 0 in naj bo c > 0 konstanta.

Xr=Nr-1N..
c

t+ (u) DokaZite, da sta Xo in X, nepravi sludajni spremenljivki.

+ @) Izraiunajte avtokovarianino funkcijo procesa {Xr}r.to,,t.

KL(\)'3 fhsTN i

P0mi D 5 ift u,' I fir;?url'rnT-

ti (c) Pri katerem f je disperzija spremenljivke Xl najveija? lwuiKp tru f) rA

PeId 
rrtr-Lrrr'"hu LtL

(o -No.-o '=Nc:., 
t kcursrcin\

Xc : Na "- f, ru. = c, J .,,=) neprcrui

(l"tu-( X*,Xn)= ,a,t € [o,".J

c,.lu ( rt,* - t'^r , AiA-- A ,u.) ",|

cr'r,l (Nn,N,") tcou-(Nc, lta) '3

1 mt,nrr lt, s) * Y.l^rtn t c, a l f ,?mr*

@

Cuu (

{t, .

L. c-

s0,\mD lctLp{-s,, 4 fuik,,r"
L(rl) -Et'x)rtvl

No,N.) * $ c,r;l; (/!'r,lt'a) =

] + fi;snipri.,.t =L

L

.s lmurnJt,s)

= 1 lnr,l') 1t, tJ

'. Xrnrr^'f t,r]

-;i *

)*

I

= tgr ( Xt,It) =

: lr -15 4

.upo slcl"' ',:"nn c tr

+)t4J.,c4

*S'* =(_

I

-)t.A
.fsla-*A 

1:

J.\ AA*tl --
c

L=

@ Drxt I

h^,'{'LCl,,'.Ltt?.r Junttjt L -nt['kttna ! 
=': 

.::^
l,ryv lYrl1ctrwmLmt t'ar.Ltt n t mr TLoEt t',e n fu'wv

+ ft1e.t'l'itnrt irn c'.uc i4 ?'ert P ''' t = + \
_ 2c Atn q1(M.L T 

-l



4. naloga [15 todk]

Najbo {Nr}r>o homogen Poissonov proces zintenzivnostjo l > 0. Zat > 0 definiramo sluEajni

Proces 
&=(Nr -ID.-I.'

5 (a) DokaZite, da je Xy e LI, toje E(l&l) < -.
N asa et : Trikotni\ka neenakost.

4C (b) DokaZite, da je X1 martingal glede na naravno filtracijo f1.
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