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Pazljivo preberite navodilo naloge, preden se lotite resevanja. Odgovore dobro utemeljite. Vsaka naloga je
vredna 13 tock, 50 tock Steje za 100%. Veliko uspeha!

1. Izra¢unajte limito
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2. Naj bodo {X}72, neodvisne slucajne spremenljivke. Za vsak k € N je porazdelitev X} podana z
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kjer je o neka pozitivna konstanta. Naj bo S, = X1 + X2 + ... + X,,. Dokaizite, da velja
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kjer je ¢ neka konstanta, in dolocite c.
3. Naj bodo Z1, Zs, ... neodvisne sluc¢ajne spremenljivke, porazdeljene enakomerno na mnozici {—1,1}, t.j.
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Zavsak neNnajbo S, =21+ Zas+ ...+ Zy, Fpn=0(Z1,%2,...,Zy) in

X, = (o) sin(ASy),

kjer je A €R neka konstanta. Dokazite, da je {X,,},en martingal glede na {.%, }nen (t.j. za vsak neN
je X, Fp-merljiva, E(|X,|) < co in velja E(X,+1|-%n) = Xn)-

4. Naj bosta X in Y slucajni spremenljivki, za kateri velja:
e X — Y in X sta neodvisni,
e X — Y in Y sta neodvisni.
(a) Naj bosta X in Y iz prostora L?. Dokazite, da je slu¢ajna spremenljivka X — Y skoraj gotovo
konstantna.

(b) Naj bo f karakteristicna funkcija slucajne spremenljivke X in g karakteristicna funkcija sluc¢ajne
spremenljivke X — Y. Dokazite, da velja

F@)lg@)1* = f(o),

za vsak teR.



