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Pazljivo preberite navodilo naloge, preden se lotite resevanja. Odgovore dobro utemeljite.

vredna 13 tock, 50 tock Steje za 100%. Veliko uspeha!

1. Izrac¢unajte limito
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2. Naj bo mera g na merljivem prostoru (N, &?(N)) definirana s predpisom

M(A)=Z2ik

keA
za ACN. Za vsak n€N naj bo f,(k) = 2"x () (k), kjer je k€N,
(a) Dokazite, da je mera p verjetnostna.

Vsaka naloga je

(b) Ali {f,}nen konvergira proti 0 v prostoru LP () za kaksen pe (0,00)? Ce da, za katere p?

(c) Ali konvergira zaporedje funkcij { f,, }nen skoraj gotovo proti 07

3. Naj bodo {Z;}72, neodvisne slucajne spremenljivke. Za vsak k€N je porazdelitev Zj, podana z verjet-

nostno shemo
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kjer je p€(0,1). Naj bo %, = 0(Z1,Z3,...,Zy) in

X, =In (H Zk>
k=1

za vsak n€N. Dolodite p tako, da bo {X,, }eny martingal glede na {.%), },en.

. Naj bodo {X;}22; neodvisne identi¢no porazdeljene slucajne spremenljivke z vsemi kon¢nimi momenti.
Za vsak n €N naj bo 5, = X1 + Xo 4+ ... + X,,. Brez uporabe zakonov velikih stevil dokazite, da %
konvergira Sibko proti E(X7).



