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Skupaj odstotkov

1. naloga [30 tock]
Naj bosta X in Y neodvisni in enako porazdeljeni slucajni spremenljivki z matemati¢nim
upanjem E(X) = E(Y) = 0in disperzijo D(X) = D(Y) = 1. Najima tudi slu¢ajna spremenljivka

X%/EY enako porazdelitev kot X in Y. PokaZite, da je slucajna spremenljivka X porazdeljena
standardno normalno.
Namig: Z indukcijo pokaZite, da velja fx(t) = fx(t27/%)*.



2. naloga [25 tock]

Naj bo {X,} zaporedje nenegativnih slucajnih spremenljivk, ki konvergirajo k 0 po toc¢kah.
Naj obstaja taka konstanta M, da je fQ max{X;, X5, ..., X,,}JdP < M za vsak n € IN. PokaZite,
daje lim,_ E(X,) = 0.



3. naloga [25 tock]

(a) Naj bodo slucajne spremenljivke X;, X», ..., X,, neodvisne in vse porazdeljene zvezno
enakomerno na intervalu [0, 1]. PokaZite, da % Y % verjetnostno konvergira k 2.

(b) Naj zapored;ji slucajnih spremenljivk {X,} in {Y,} konvergirata verjetnostno proti 0.
Pokazite, da tedaj tudi zaporedji {X,, + Y,} in {X, Y, } konvergirata verjetnostno proti 0.



4. naloga [25 tock]

(@) Najbodo X, X5, . .. take slu¢ajne spremenljivke, da so njihove delne vsote S, martingali.
PokaZite, da v tem primeru za vsak par i # j velja E(X;X;) = 0.

(b) Najbo Xy, X1, Xy, ... zaporedje slu€ajnih spremenljivk iz L!, za katere velja
E(Xn+1|XO/ X100, Xn) =aX, +bX,

zavsakn >1,kjerO<agb<lina+b=1.
Poiscite tak o, dabo S, = aX,, +X,_; martingal glede na mnoZico slucajnih spremenljivk
{XO/ Xl/ XZ/ e Xn}



