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Pazljivo preberite navodilo naloge, preden se lotite resevanja. Odgovore dobro utemeljite. Vsaka naloga je
vredna 14 tock. Veliko uspeha!

1. S pomocjo dvojnega integrala funkcije
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po primerno izbranem obmocju izracunajte integral
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2. Ali sta funkeiji f(t) = (cos(t))? + 2(sin(t))? in g(t) = 1 + ¢ karakteristiéni funkciji kaksne slucajne
spremenljivke? Ce je odgovor da, opisite kako je porazdeljena pripadajoca slu¢ajna spremenljivka. Ce
je odgovor ne, utemeljite zakaj ni.

3. Naj bo slu¢ajna spremenljivka X enakomerno porazdeljena na intervalu [0, 1]. ZapiSemo jo v decimalni
obliki kot X =0, X; X2 X3.... Dokazite, da velja
Xi+Xo+...+ X, sg
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kjer je ¢ neka konstanta, in dolodite c. Ali velja tudi
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za primerno izbrani konstanti a in b? Ce da, kaj sta a in b?

4. Najbodo Zy, Zs, . .. neodvisne sluc¢ajne spremenljivke, porazdeljene Bernoullijevo s parametrom p € (0, 1),
t.j.
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Najbo S, =21+ Zs+...2Z,, ﬁn:a(Zl,Zg,...,Zn) in
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za vsak n € N. Dokazite, da je {X,}n,eny martingal glede na {%,}nen (t.j. za vsak n € N je X,
Fn-merljiva, E(|X,]) < oo in velja E(X,41|%,) = X,).



