Integrali s parametrom

. Izracunaj limito
y+l dx
y—=0/), l+z*+y

. Za a > 1 izracunaj integral
/2
I(a) = / log(a? — sin® ¢)dep.
0

. Naj bo 0 < @ < b. Izracunaj integral

1.6 _ ,a
/ T %
o logx

NASVET: Integral zapisi v obliki fol dx f: f(z,y)dy.

. Naj bo f : [0,1] — R strogo pozitivna zvezna funkcija. Ugotovi ali je

funkcija
1
I(m) = / @) g,
0 TZ+m

zvezna na vsem svojem definicijskem obmodcju.

. Naj bo funkcija f : R — R zvezno odvedljiva. Prepricaj se, da integral

o= [ "t ) )y

predstavlja dvakrat zvezno odvedljivo funkcijo in doloci I”.

. Ugotovi ali je integral I(a) enakomerno konvergenten.
a) I(a) = [;° %dw zaa >0

b) I(a) = [;° e *dx za a >0

=z

. Za r € R izracunaj integral

 arctgrx
I(r)= ——dx.
(T‘) /0 x(1+x2) x

. Za realno §tevilo a > 0 in naravno §tevilo n izracunaj integral

wo- [ e

. Naj bosta a,b > 0. Izracunaj integral

oo —bx —azx
e — €
/ il iy
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14.

15.

Dana je funkcija

(1 2,2

a) Dokazi, da je funkcija f zvezna na R.
b) Dokazi, da je f zvezno odvedljiva na intervalu (¢, d), ¢e 0 ¢ (¢, d).

¢) Izracunaj f" in f.

Za a,b > 0 definiramo integral

I(a,b) = /0 " ( de .

a2 cos? x + b2 sin” )2

Izracunaj I(a,b), Ce ves, da velja

/2
T(a,b) =/ du _
0

a2cos?z + b2sin’z  2ab

Za a > 0 izracunaj integral

I(a):/ ST —az gy,
0 x

Naj bo n naravno §tevilo. Izra¢unaj integral

oo 2
/ e " dx.
0

o(m) = /000 e ™" dx.

a) Dolo¢i definicijsko obmocje funkcije ¢.

Naj bo

b) Izracunaj limito lim,, o ¢(m).

¢) Za naravno Stevilo m izracunaj ¢(L).

a) S pomocjo Eulerjeve funkcije B izrazi integral

/2
/ sin?? =1 z cos?? ! x dx.
0

b) Izracunaj integral foﬂ/ ?sin® x cos? x da.

c¢) Ugotovi za katere ¢ € R obstaja integral

/2
/ tg ‘x dx
0

in ga izra¢unaj.



16. Naj bom >n+1> 0. S pomocjo Eulerjeve funkcije B izrazi integral
/ T e
0 1 + x™m

17. Z Eulerjevima funkcijama I' ali B izrazi integrale:

in ga izra¢unaj.

1 XL
a) fo \/1{?'
b) [ aPe ™ Inzdr zaa>0inp > —1.

) Jy° 11:1221 dr za —1 <a < 1.

18. Dani sta funkciji

a) Dokazi, da velja F(z) = § + G(x).

b) Izracunaj integral [;° e~ da.



