Domace naloge iz ANALIZE 11

. Dokazi, da lahko funkcijo f(z,y) = ;;T;; razsirimo do povsod definirane

zvezne funkcije g in ugotovi kje je funkcija g diferenciabilna in kje zvezno
odvedljiva.

. Dana je funkcija

1—2xy
g(z,y) = arctg oL

(a) Dokazi, da ima funkcija g natancno dolo¢eno zvezno razsiritev
f:R>—=R.
(b) Obravnavaj diferenciabilnost funkeije f.

. Naj bo realna funkcija f: R? — R dana s predpisom

2
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Ugotovi, kje je funkcija f zvezna, kje obstajata parcialna odvoda in kje

je diferenciabilna. Ugotovi Se, ali je zozitev funkcije f na zaprto zgornjo
polravnino zvezna.

. Oznaéimo D = {(z,z) | * € R}. Naj bo dana preslikava F : (R?*\ D) — R
s predpisom

et —eY
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Razsiri preslikavo F' do zvezne preslikave G : R? — R. Ali je preslikava
G zvezno diferenciabilna?

F(x’y) =

. Razsiri funkcijo, podano s predpisom

sin z2 sin y

f(mvy)zw

razsiri do povsod definirane zvezne funkcije in ugotovi, ali je tako dobljena
funkcija diferenciabilna.

. Dani sta mnozici
F = {(_170)7 (170)} iIl G - {(I,y) S R2 . ,I2 —+ y2 = 1}

Naj bo f(z,y) kvadrat razdalje od tocke (z,y) do mnozice F', ¢(z,y)
pa kvadrat razdalje od tocke (z,y) do mnozice G. Za funkciji f in g ter
ugotovi, v katerih tockah sta parcialno odvedljivi in kje diferenciabilni.

. Dana je funkcija f : R? — R,
f((z,y) = (d((z,y), [-1,1] x {0}))*.

Obravnavaj zveznost in diferenciabilnost funkcije f.
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Naj bo u dvakrat zvezno odvedljiva funkcija dveh spremenljivk.

.. 2 92 2 .
Prevedi izraz xz% + 2zy aigy + yQ‘g—yg v polarne koordinate.

Pokazi, da enacba
2242422 =0

v okolici tocke (1,0) dolo¢a natanko eno C'*°-funkcijo z = z(z,y)

Dokazi, da enacba z2 + y? + 22 — ¢* = 0 v okolici tocke (1,0,0) doloca
natanko eno C*°-funkcijo z = f(z,y). Dolo¢i Taylorjev polinom druge
stopnje za funkcijo f v okolici tocke (1,0).

Pokazi, da enacba 22+ xy+3y? + § —e* =0 v okolici tocke (1,0) doloca
natanko eno C*°-funkcijo z = z(z,y) in jo razvij v Taylorjevo vrsto do
¢lenov reda 2.

Dokazi, da enacbi z +y 4+ 2 = 0 in 22 + 32 + 22 = 1 dolocata gladko
mnogoterost M. V katerih tockah je M lokalno graf neke preslikave

(z,y) = (x(2),4(2))?

Dana je funkcija f(z,y) = ye$3+y2. S pomocjo razvoja v Taylorjevo vrsto
57 22
dolo¢i parcialna odvoda 812278];15(07 0) in a:6‘?178’;11(0,0).

Naj bo f(z,y) =
90 5(0,0).
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