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Riemannov integral

. Integriraj funkcijo f(z,y) = e**¥ po trikotniku D s ogliséi (0,0), (1,0) in

(1,1)

. Zamenjaj vrstni red integracije v integralu

1 1
/ dz / f(y)dy.
0 —2x—2x2

Dolo¢i meje za integracijo po valju, doloéenem z zvezama 2 + y? < a? in
z € [0, h.

Izra¢unaj integral
/ av
alety+z+1)%
kjer je A tetraeder z ogliséi (0, 0,0), (1,0,0), (0,1,0) in (0,0,1).
Naj bo a > 0. Izra¢unaj prostornino obmocja S, (a) C R", kjer je

Sn(a) = {(z1,22,...,2n) |21, 22,..., 2y 20, 21 + 22+ - - + 2, < a}.

Izracunaj prostornino telesa, ki ga omejujejo ploskve y = /z, y = 2/z,
z=0inz+2=06.

Izracunaj prostornino telesa, ki ga omejujejo ploskve r+y+2 =1, z = zy
inz=0.

Naj bo a > 0. V integral

2ay
sin(x 4 y) cos dxdy,
| sin 4y cos ey
kjer je D = {(z,y)|z,y > 0,a < x4+ y < 2a}, vpelji spremenljivki

. 2 . o .
u=2+yinv= xiyy ter ga izracunaj.

Naj bo R > 0. Izra¢unaj prostornino obmocja, ki ga omejujejo ploskve
a) 22 +y? + 22 = R? in 22 + y? = Rx.

b) 2% + y? + 2% = 2Rz in 2% = 2% + y°.

Naj bo a > 0 in D obmoc¢je v ravnini, ki ga omejuje desni del zanke
(22 +9%)? = a?(2® — y?). Izracunaj integral

xdxdy
D a2 +y?

Izra¢unaj prostornino obmocja, ki ga omejujejo ploskve

a) 22 +y? =z in xy = 2%

b) 2?2 +y?+22=1,22+y? + 22 =16 in 22 + y? = 22,
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Naj bo a > 0. Izracunaj prostornino obmocja, ki ga omejuje ploskev

(22 + 9?2 + 22)3 = a*(2® + )2

Vpelji primerne torusne koordinate in izra¢unaj prostornino torusa s polmeroma

a in R, kjer je 0 < a < R.

a) Izrac¢unaj vztrajnostni moment homogenega torusa z maso m in polmeroma

0<a<R.

b) Naj bo T torus s polmeroma a in R ter osjo z. Doloci tezisce tistega
dela torusa T, ki lezi v obmocju x,y > 0.

Izracunaj posplosene integrale
a)
22492422
/ e T 2 £ + 22V
R3

/ log(z? + ¢ + 2%)dV,
K(0,R)\{0}

/ av
0,00y (LT +y+2)7/2

Ugotovi za katere p, g, 7 > 0 obstaja integral
[ o] v

Tockasto telo z maso mg je od homogene ravnine s povrsinsko gostoto p
oddaljeno za h > 0. Izracunaj gravitacijsko silo med tockastim telesom in
ravnino.

in ga tedaj izracunaj.

Naj bo f: R — R zvezna funkcija. Dokazi, da velja

xr Xy Tn—1 x _t
/ dxl/ dry -+ / flay)dz, = / f@) dt.
0 0 (n— 1)

Zapisi sfericne koordinate v prostoru R” in izracunaj prostornino enotske
krogle.



