Vaje: Determinante

1. Po definiciji determinante izracunaj naslednje determinante.

0 v .. 0 A1n 0 1 0 ... 0
: ' Agn—1 ¥ : :
0 0o --- 0 1
ap1 % * 10 0

—t 0 0 aq

a9 —t 0

D(t)=|o
Ap—1 —t 0
0 0 a, —t

2. Izracunaj determinanto

1 0 0 -1
2 3 4 7
-3 4 5 9
-4 -5 6 1

3. Stevila 20604, 53227, 25755, 20927 in 78421 so deljiva s 17. Dokazi, da
je determinanta
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deljiva s 17.



. Dokazi, da za poljubne realne polinome pi,ps,...,p, € R, s[z] in

poljubna realna stevila aq, as, ..., a, velja
pi(ar) pi(az) - pi(an)
p2(a1) p2(az) -+ polan) _0
pn(a1> pn<a2) e pn(an)
. Za poljubna realna stevila ay,as,...,a,,by, by, ..., b, izracunaj deter-
minanti
a1b1 a1b2 albn 1 +a1b1 1+a1b2 | +a1bn
CL2b1 a2b2 cee Clgbn . 1+ a2b1 1+ CLQbQ R agbn
. . . mn . . . .
apby apby -+ apb, 14+a,by 1+apyby -+ 1+ ayb,
. Izracunaj determinanti velikosti n X n.
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-1 0 2 5
0 o o 0
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0 0 -1 0 0 0O 2 5
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Resi enacbi

1 1 1
1 2 3 4 11—z
bl 2 43 4 || . o
1 3+t 4+t 5+t oo 2= e | T
1 1 n—=x

Naj bodo p1, pa, p3s € Ra[x] realni polinomi. Izpelji pravilo za odvajanje
determinante in nato dokazi, da je determinanta

neodvisna od z. Posplosi to trditev.

Dan je polinom

r 2 3 45 6
1 201 2 3
20z 0 1 2

PE)=l3 1 0 2 0 1|
4210z 0
53210 z

~—

Izracunaj odvoda p®(0) in p{®(0).

Naj bo A kvadratna realna matrika velikosti n x n in AP njena prire-
jenka. Dokazi da velja:

a) det(AP) = (det A)"~!

b) (AP)P = (det A)"2A

Naj bo A kvadratna realna matrika velikosti n x n z elementi a;; in
k neko nenicelno realno stevilo. Dokazi, da za matriko B z elementi
bz’j = k:i_jaij Velja

det B = det A.



13. Za realna stevila aq, as, . .., a, izracunaj Vandermondovo determinanto

1 1 e 1
al a2 .« e . .« e . an
2 2 2
_ a a .« o . o« e . a
V(ay,ag,...,a,)=| % 2 n
-1 n—1 n—1
ay Qg Qp




