
Drugi kolokvij iz Algebre 2Ljubljana, 7. februar 20031. Naj bo G abelova grupa mo�ci pn za neko pra�stevilo p in naravno �stevilo n.Naj bo X mno�zica vseh elementov iz G, ki so najve�cjega mo�znega reda.Poka�zi, da mno�zica X generira grupo G.2. Naj bo F prosti objekt v kategorijiKat nad mno�zicoX (skupaj s preslikavoi : X �! F ). Naj bo kategorija Kat tak�sna, da so vsi njeni objekti tudimno�zice. De�nirajmo kategorijo Kat1 tako, da bodo njeni objekti natankovse preslikave mno�zic f : X �! A, kjer je A poljuben objekt iz Kat.Mor�zem v Kat1 iz f : X �! A v g : X �! B pa naj bo tak mor�zemh : A �! B kategorije Kat, da velja hf = g. Preveri, da je Kat1 reskategorija in da je i : X �! F univerzalno odbijajo�ci objekt kategorijeKat1.3. Naj boK komutativni kolobar z enico, I pa tak ideal vK, da so vsi njegovielementi nilpotenti. �Ce s � : K �! K=I ozna�cimo kanoni�cni epimor�zem,potem poka�zi, da je x 2 K enota natanko tedaj, ko je �(x) 2 K=I enota.4. Naj bo n neko naravno �stevilo. �Ce je grupa enot kolobarja Zn cikli�cna,potem poka�zi, da premore �(�(n)) generatorjev. (Namig: koliko elementovima grupa enot kolobarja Zn?)5. (UM+TM)Naj bo K kolobar z enico in s karakteristiko n. Naj bo a 2 K. Poka�zi:(a) Predpisa �a(1) = 1 in �a(x) = a enoli�cno dolo�cata homomor�zemZ[x] �! K.(b) Kolobar, generiran z elementoma 1 in a, je komutativni podkolobar vK.(c) �Ce je kolobar K mo�ci n, potem je izomorfen kolobarju Zn.(d) �Ce je kolobar K mo�ci p2, kjer je p pra�stevilo, potem je komutativen.(PM+RM)�Ce je I levi ideal kolobarja K, potem poka�zi, da je mno�zica A(I) = fk 2K; kx = 0 za vse x 2 Ig ideal v kolobarju K.


