Algebraicne krivulje
(4.5.2010)

. Naj bo C algebrai¢na krivulja, ki ne vsebuje premic, A in B pa gladki tocki na C,
za kateri velja A € PgC' in B € P,C'. Pokazi, da je premica AB bitangenta na C'.

. Poiséi prevoje krivulje 43 + 22% + 6x = 0 in prevojne tangente v realnih prevojih.
. Poisci nerazcepno projektivno algebraiéno krivuljo C' stopnje 3, za katero velja:

- [0,1,0] je singularna tocka C,
- [0,0,1] je prevojna tocka C' s prevojno tangento y = 0,
- v afini ravnini x = 1 je C simetri¢na glede na y os,

- C vsebuje tocki [1,1,1] in [—1,1,4].
. Poiséi projektivno algebrai¢no krivuljo ', za katero velja:

- [1,0,0] je singularna tocka s tangentami y = 0, y = z in 2y = z,

- premica * = 0 seka C' natanko v tockah [0,1,1] in [0,—1,1] s presetnima
veckratnostima 2,

- C vsebuje tocko [1,—1,2].
. Poisci nerazcepno projektivno algebrai¢no krivuljo C', za katero velja:

- polara za C glede na [1,0,1] ima ena¢bo 322 — 4yz = 0,

- polara za C glede na [2,0,1] ima ena¢bo 322 — 2yz = 0,

- premica z = 0 seka C' v eni sami tocki.

. Poisci vse afine algebraicne krivulje C' stopnje 3, za katere velja:
- tocka (1,0) na C' ima red 2 in eno samo tangento z +y = 1,
- v tocki (0,0) ima C tangento = = v,

- C vsebuje tocko (0,1).

. Poiséi afino stoznico C, za katero velja:

- tangenta na C' v tocki (0,0) je x 4+ 2y = 0,
- tangenta na C' v tocki (0,1) jey —z =1,
- C vsebuje tocko (1,0).

. Postavi krivuljo z(z + y)? — (v — y)® + 2%(z — y) = 0 v Weierstrassovo obliko.



