Algebraicne krivulje

(2.4.2010)

1. Poisci singularne tocke naslednjih krivulj. Doloé¢i tudi red teh tock, vse tangente v
teh tockah, presecne veckratnosti teh tangent in katere izmed singularnih tock so
regularne?

(a) (2 +y?)? + 3z%y — y® = 0 (triperesna deteljica),
(b) (2% + y?)® — 4z?y? = 0 (Stiriperesna deteljica),
(©) (@ + ) -2 =0,
(@) 124y — 2) = ae + 47 —

)

(e) projektivna krivulja z2% + iy® = 23 + 2ix?2.

2. Poisci racionalno parametrizacijo elipse (z — 2)? + 4(y — 1)? = 4 s pomo¢jo druzine
premic, ki gredo skozi tocko (0, 1).

3. Poiséi racionalno parametrizacijo projektivne stoznice 222 +yz = 0 s pomo¢jo tocke
[1,-1,2].
4. Poisc¢i racionalno parametrizacijo naslednjih krivulj in pripadajocih projektivnih
krivulj. Pomagaj si z nalogo 1.
(a) (2 +y?)* +32%y —y° =0,
(b) (22 +y%)* —a? =0,
(c) 2y(y—2) =a(x+4)* -
(d) projektivna krivulja z2? + iy = 2° + 2i2?z.
5. Poisci singularne tocke krivulje 3(z? + y?)? 4+ 6(a? + y?) + 8z(3y? — %) = 1.

6. Preveri, da je tocka (—1,1) gladka tocka krivulje (z + 1)(y? + 2) + 22 = y(z + 2)?,
in izracunaj presecno veckratnost krivulje s tangento skozi to tocko.



