
Analiza I: 2. kolokvij
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1. naloga

Za vsako od spodnjih trditev v pripadajoči kvadratek čitljivo označi, če je trditev pravilna NP
oziroma napačna PN .

Če ne veš, pusti kvadratek prazen, ker se nepravilni odgovor šteje negativno!

PN Če je vrsta absolutno konvergenta, je tudi konvergentna.

PN Če za zvezni funkciji f, g : R → R velja f(x) = g(x) za vse x ∈ Q, je f = g.

PN Vrsta
∑∞

n=1
1√
n
je konvergentna.

PN Naj bo an > 0 in limn→∞ an = 0. Tedaj je vrsta
∑∞

n=1 an konvergentna.

PN Hiperbolični kosinus ch je zvezna funkcija na celi realni osi.

PN Vrsta s pozitivnimi členi
∑∞

n=1 an je konvergentna, če velja n
√
an < 1 za vse n ∈ N.

PN Obstaja x ∈ (0, 12), da je ln 1+x
1−x = 1.

PN Če je an > 0 in je vrsta
∑∞

n=1 an konvergentna, je tudi
∑∞

n=1

√
an konvergentna.

PN Funkcija f je zvezna v točki a natanko tedaj, ko je limx↑a f(x) = limx↓a f(x).

PN Funkcija f : R → R je zvezna v a, če za vsak ε > 0 in vsak δ > 0 velja |f(x)−f(a)| < ε,
čim je |x− a| < δ.



2. naloga

a) Naj bo k naravno število. Ugotovi za katera realna števila x ∈ [−1, 1] absolutno konvergira
vrsta

∞∑

n=1

n!xn

(k + 1)(k + 2) · · · (k + n)
.

b) Ali konvergira vrsta
∞∑

n=2014

tg
2

n2
?



3. naloga

Za a, b ∈ R definirajmo funkcijo fa,b : R → R s predpisom

fa,b(x) =

{
a− x2, x ≥ 0,

e
b
x , x < 0.

1. Za katere a, b ∈ R je fa,b injektivna funkcija?

2. Za katere a, b ∈ R je fa,b surjektivna funkcija?

3. Izračunaj kompozitum f0,1 ◦ f1,−1.



4. naloga

Naj bo

f(x) =






e
1

1−x + a, x > 1,

sin π(4x+9)
6 , 0 ≤ x ≤ 1,

b− arctg 1
x , x < 0.

1. Določi a, b ∈ R, da bo f zvezna na celi realni osi.

2. Določi zalogo vrednosti zvezne funkcije f .

3. Ali je zvezna funkcija f monotona?



5. naloga

Denimo, da za funkcijo f : [0,∞) → R obstaja taka konstanta C ≥ 0, da za poljubna x, y ∈ R
velja

|f(x)− f(y)| ≤ C|
√
x−√

y|.

1. Dokaži, da je funkcija f zvezna.

2. Dokaži, da obstaja natanko ena taka vrednost za f(0), za katero vrsta

∞∑

n=1

f

(
1

n3

)

konvergira.


