ANALIZA 1
27. domaca naloga
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(1) Pokazi, da funkcijska vrsta E M konvergira za vsak z € R. Ali vrsta konvergira enakomerno
x
n=1

na R? Doloc¢i vse x € R, za katere vrsta konvergira absolutno, in izracunaj vsoto vrste.
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Vrsta konvergira proti funkciji f(x) = —x%’—H enakomerno in absolutno na R.

(2) Doloci obmocje konvergence za naslednje vrste.

> 3n n e Inn n e (x o 2)2n oo (x n 2)n
(a)r;1+lnn($_1) (b);%n(x_l) (C)n;nzgn (d);\/nfn
n n O pn(nt2) " 0 (nz)"
© 3 ) O g™ @

() (0,2) (b) [0,2) (c) [-1,5] (d) R (e) [1,0) (f) {0} (g) [-¢. )

(3) Razvij funkcijo f(z) = ze®*? v Taylorjevo vrsto okrog tocke —1 in ugotovi, kje dobljena vrsta
konvergira. Izracunaj se f(2909)(—1).

Taylorjeva vrsta je —e + 7, M(;zc + 1)™ in konvergira za vsak z € R. f(2004)(—1) = 2003e.
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(4) Razvij funkcijo f(z) = In {/ # v Taylorjevo vrsto okoli izhodis¢a in dolo¢i obmocje konvergence.
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Taylorjeva vrsta je Y o, #m” in konvergira na (—%, %]

(5) (a) Razvij funkcijo arcsinz v Taylorjevo vrsto okrog 0 in dolo¢i njen konvergenéni radij.
arcsinz —
(b) S pomocjo tocke (a) izracunaj limito lim e

z—0 3
(a) arcsinz =z + > 2, %%, konvergenéni polmer je 1. (b) &
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(6) Naj bo f(z) = % Funkcijo f razvij v Taylorjevo vrsto s sredis¢em v 0, ugotovi, kje ta
2 +x—

vrsta konvergira, in doloci f(2001)(0).

F(z) = 3000 (2(—1)" — 3 272" na (=1, 1), 2000 (0) = —20011(2 + 3 - 22001).

(7) Za funkcijo f, dolo¢eno z sinz +sin f(x) = 1 in f(7/2) = m, zapisi Taylorjev polinom tretje stopnje!

Ty(z) =7 — 3(z — 5)%
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(8) (ajPokazi, da za nek ¢ > 0 velja neenakost = — 6;1?3 <sinz <x— Exg za vsak x € [0, c].
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(b) Ugotovi, za katere a € R konvergira vrsta g < — sin ) ! a>3
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(9) Razvij funkcijo f(z) = / gt Taylorjevo vrsto okoli tocke 1 in dolo¢i obmocje konvergence.
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10) Izrac j li . —
(10) Trracunaj 250 2— 2% —2cosx

Fla) =3, E 1) ga |z — 1] < 1. ‘
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(11) Doloéi a, b, c,d € R, da bo obstajala (kon¢na) limita L = lim — ( e*— S rart b
a—0 20 1+ cx + dx?

) . Izra¢unaj L.
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a=35,b=1,c=—5,d=q1;inL=x35.




