VAJE 1Z ANALIZE 1
Zaporedja
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1) Naj bo a;, = — + +ot
(1) Naj "yn Vn+l V2on

za n € N. Dokazi, da je zaporedje (ay)nen naraséajoce in
neomejeno.

(2) Naj bo a, = V/n! za n € N. Dokazi, da je zaporedje (a,)nen naraséajoce in neomejeno.
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(3) Zaporedje je podano s splosnim ¢lenom a,, = — Ugotovi, ali je konvergentno in e je, izrac¢unaj
n!
limito.
5
n
(4) Zaporedje je podano s splognim ¢lenom a,, = 10000 Ugotovi, ali je konvergentno in ¢e je, izracunaj
limito. ’
6n —5
5) Po definiciji dokazi, da je limita zaporedja podanega s splo$nim ¢lenom a,, = NI o haka 3.
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6) Pokazi, da je zaporedje podano s splosnim ¢lenom a,, = il + o +--+ nn Cauchyjevo.
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(7) Najbo z, = — ( cos - + isin 7) Dokazi, da je zaporedje kompleksnih stevil (2, )nen konvergentno
n
in izrac¢unaj limito.
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(8) Naj bo z, = . Ugotovi, ali je zaporedje (zy,)nen konvergentno in ¢e je, izra¢unaj limito.

n(1l+1)
(9) Fibonaccijevo zaporedje je podano z zaCetnima ¢lenoma agp = a; = 1 in rekurzivno zvezo any; =
an + an—1 za n € N. Doloéi splosni ¢len zaporedja.

(10) Zaporedje je podano z zacetnima ¢lenoma ag = a3 = 1 in rekurzivno zvezo a,11 = a, — %an_l za,
n € N. Ugotovi, ali je zaporedje konvergentno. Dolo¢i splosni ¢len zaporedja.

(11) Zaporedje (ap)nen je podano z zacetnim ¢lenom a; = 1 in rekurzivno zvezo ap+1 = 1+ %a%. Dokazi,
da je zaporedje a,, konvergentno in izracunaj limito. Kaj pa ¢e vzamemo drug zacetni ¢len a;?
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(12) Zaporedje (ap)nen je podano z zacetnim ¢lenom a; = 0 in rekurzivnima zvezama

1 1
a2n = §a2n—1, Aon+1 = G2p + 5

Ugotovi, ali je konvergentno. Ce je, izracunaj limito, sicer poiséi stekalisca.

(13) Za dano zaporedje ugotovi, ali je konvergentno in ¢e je, izra¢unaj njegovo limito.

(@) 0 2 V2t V3 (B) by = snfsinG - (s 1)),

n sinusov

n korenov
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vergentno in izra¢unaj limito.

(14) Naj bo a, = za n € N. Dokazi, da je zaporedje (ap)nen kon-

T1+x2+ -+ 2Ty

(15) (a) Najbo zaporedje (x,)nen konvergentno z limito z. Dokazi, da tudi zaporedje ( )neN
konvergira proti x. S primerom pokazi, da obratno ne velja.

(b) Naj bo (zn)nen, Tn > 0, zaporedje z limito 2 > 0. Dokazi, da tudi zaporedje (/21 Zn)nen
konvergira proti x. S primerom pokazi, da obratno ne velja.

(¢) Naj za zaporedje (Yn)nen, Yn > 0, obstaja limita lim,

lim;, 00 ¥/yn = y. S primerom pokazi, da obratno ne velja.

Yn+1
Yn

=y, y > 0. Pokazi, da velja

(16) Doloci vsa stekalisca danega zaporedja in za vsako stekalis¢e poiséi podzaporedje, ki k temu stekaliséu
konvergira.

(a) an = (—1)" —1, (b) by =1+ nr

n

nt1 P

(17)* Mnozica racionalnih stevil je Stevna in zato obstaja zaporedje (an)nen za katero velja {a,; n € N} =
Q. Dolodi vsa stekalis¢a danega zaporedja in za vsako stekaliS¢e poiséi podzaporedje, ki k temu
stekalis¢u konvergira.




(18)*Naj bo (an)neny omejeno zaporedje. Oznac¢imo s S mnozico stekalis¢ zaporedja (ap)nen. Pokazi, da
ima & maksimum.

(19) Doloéi limsup a,, in lim inf a,, za zaporedje s splosnim ¢lenom
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(20) Izracunaj limite zaporedij:
. 2n3+6n—3 _ . 2 /3 3

(d) lim <1+n>2n+3 (¢) lim ( o )n (f) lim n(logy(2n — 1) —logyn — 1)

n—00 n—oo \ n + 1 n—00



