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Čas pisanja je 120 minut. Možno je doseči 105 točk. Veliko uspeha!
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Vpisna številka

1

2

3

4

Σ

1. naloga (25 točk)

Poǐsči splošno rešitev diferencialne enačbe

xy′′ = 2y′2 − 4xy′ − 2y′ + 2x2 + 3x.



2. naloga (25 točk)

Poǐsči splošno rešitev diferencialne enačbe

y′2 = x + y.

Če obstaja, določi še singularno rešitev.



3. naloga (25 točk)

Podana je Cauchyjeva naloga

y′ =
1

x2 + y2
, y(0) > 0.

a) Dokaži, da ima zgornja Cauchyjeva naloga enolično zvezno odvedljivo rešitev, ki je definirana
na celotni realni osi.

b) Dokaži, da obstaja končna limita
lim
x→∞

y(x).



4. naloga (30 točk)

Ali obstaja zvezno odvedljiva nenegativna naraščajoča funkcija y, definirana na intervalu [0,∞)
z naslednjo lastnostjo: za vse x > 0 je dolžina grafa funkcije y nad intervalom [0, x] enaka abscisi
presečǐsča tangente na graf funkcije y v točki (x, y(x)) z abscisno osjo? Odgovor utemelji!


