
ANALIZA 3 - 1. kolokvij
29. 11. 2012

Ime in priimek:
Vpisna št.:

1. [20] Poǐsči splošno rešitev naslednje NDE

y′ − y/x = (1 + lnx)y3.

2. [25] Poǐsči splošno rešitev naslednje NDE

(x2y2 + 3y) dx+ (2x3y − 3x) dy = 0,

če veš, da obstaja integrirajoči množitelj oblike µ(x, y) = xαyβ, kjer sta
α, β ∈ R.

3. [30] Pri izdelavi žarometa mora biti odbojna površina, ki obdaja žarnico,
take oblike, da vse svetlobne žarke iz žarnice odbije v isto smer. Če
predpostavimo, da je odbojna površina ploskev, dobljena z rotacijo
grafa krivulje y = y(x) okoli osi y ter da žarnica leži v točki X = (0, a)
(a > 0), mora torej graf funkcije y = y(x) zadoščati naslednjemu
pogoju: za vsako točko T na grafu mora biti kot med daljico TX in
normalo na graf v točki T enak kotu med isto normalo in y osjo. Poǐsči
vse (gladke) funkcije y = y(x), ki zadoščajo temu pogoju.

Pomoč: Kot α med vektorjema ~v1, ~v2 ∈ R2 dobǐs iz

cosα =
~v1 · ~v2
‖~v1‖ ‖~v2‖

.

4. [25] Naj f ∈ C1(R2) zadošča pogojema

f(x, 0) = f(x, 1) = 0, ∀x ∈ R.

Dokaži, da ima Cauchyjeva naloga

y′ = f(x, y), y(0) = 1/2

rešitev, ki je definirana na celem R.
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