ANALIZA 4 - 3. kolokvij
18. 4. 2007

1. [40] Dolo¢i vse vrednosti realnega parametra a > 0, pri katerih je naslednja
naloga za funkcijo u(x,y) resljiva:

Au+u=1 na 0<uzy<a,
“|a[o,a]2 =0.
2. [40] Dano je obmogcje
Q:={(z,y) e R?*|1 < 2? +y* <4, z,y >0}
Resi naslednjo nalogo za funkcijo u(z,y, t):
uyg —Au=0, na QxR,,
u(z,y,t) =0, za t>0,(z,y) € 0,
u(z,y,0) =0, na Q,
ug(z,y,0) =1, na Q.
3. (a) [10] Naj bo «, 8 > 0. V eliptiénih koordinatah (u,v)
x = acosh pcosv
y = asinh psinvy
parametriziraj elipso
Q:  2%/cosh? f+ y?/sinh? 8 = o2
(b) [20] Izvedi separacijo spremenljivk v elipti¢nih koordinatah za nalogo
Au=X u na §, u|spqg=0.
Natancneje, zapisi gornjo nalogo v elipti¢nih koordinatah in iz nastavka
w=ME)N@)
izpelji diferencialni enacbi in robne pogoje za funkciji M (u) ter N(v).
(c) [20] Doloéi zvezo med Fourierjevimi koeficienti
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ar = — N(v)exp(—ikv)dv, k€Z,
2 0

ki sledi iz diferencialne enac¢be in robnih pogojev za N(v) iz tocke (b).



