Diskretna matematika 2 - vaje 13, 6. junij 2014

Metricna teorija grafov

1. Naj bo G graf s premerom d in m stevilo razlicnih lastnih vrednosti matrike sosed-
nosti grafa GG. Pokazite, da velja d < m — 1.

2. Naj bo G regularen graf s stopnjo k. Pokazite, da je k lastna vrednost A(G) z
lastnim vektorjem (1, 1,...,1)T in da je eckratnost lastne vrednosti k je enaka stevilu
povezanih komponent grafa G.

3. Naj bo G graf in A lastna vrednost A(G). Pokazite, da velja |A\| < A(G).

4. Naj bo G povezan graf. Pokazite, da je A(G) lastna vrednost A(G) natanko tedaj,
ko je G regularen.

5. Pokazite, da imata kospektralna grafa isto liho ozino.

6. Poiscite Wienerjev indeks naslednjih grafov:

koles W,, za n > 4 in
(e) prizem C,00P; za n > 3.
7. Pokazite, da ima med vsemi drevesi z n povezavami zvezda K ,, najmanjsi Wienerjev

indeks. Pokazite, da ima med vsemi drevesi z n povezavami pot P,.; najvecji
Wienerjev indeks.



