Diskretna matematika 2 - vaje 1, 1. marec 2012
Rodovne funkcije

1. Poisc¢ite potencne vrste za
(a) (22— 3)%,

1
b
O
1+ 2z + 222
1—3z+ 322 — 23

(c)

Za zadnjo vrsto izracunajte Se koeficient pri x*.

2. Zapisite rodovne funkcije za naslednja zaporedja:

(a) 1,1,1,1,1,...,

(b) 1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,1,0,0,0, . ..
(c) 1,0,1,0,1,0,...,

(d) 0,1,0,1,0,1,...,

(e) 1,2,3,3,3,3,...,

(f) 1,2,3,1,2,3,1,2,3, ...,

@) () ()

)

3. Naj bo A(x) rodovna funkcija zaporedja (a,,). Pois¢ite rodovne funkcije za zaporedja

(pn)s (¢n) in (ry,), ki so definirana takole:

(a) pn = 2an,
(b) gn =an+2,
(a) Tn: n+2-

4. S pomocjo rodovnih funkcij resite rekurzivno enacbo

Ap+1 — 2a, = 47 (TL > 0)7

kjer je ag = 1.

5. S pomocjo rodovnih funkcij resite sistem rekurzivnih enach

Gny1 = —2a, —4b,
bn+1 = 4an + 6bn

zan >0, kjer je ag =1 in by = 0.

6. Koliko je dvojiskih dreves s korenom na n vozlis¢ih?



. Oznacimo z d,, $tevilo deranzacij (to je permutacij brez fiksnih tock) iz S,,. Pokazite,
da d,, zadosca rekurzivni zvezi

dn = (n — ]—)dn—l + (TL — 1)dn—2-

. Zapisite rodovno funkcijo za zaporedje 0,1,2,3,4,...; ar = k.

. Izra¢unajte rodovno funkcijo za zaporedje a,,, podano z rekurzivno enacbo
n(n—1)a, + a2 =0

in za¢etnima vrednostma ag = 1,a; = 0.



