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1. Naredite QR razcep matrike
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s pomo£jo Householderjevih zrcaljenj. Z njegovo pomo£jo izra£unajte ²e determinanto

matrike A. Kak²na je determinanta Householderjevega zrcaljenja?

2. Podana je matrika

A =

[
I Z
0 I

]
.

Pokaºite, da za ob£utljivost matrike velja:
√
κ(A) = ||A||2||A−1||2 velja

κ(A) =
2 + σ21 +

√
4σ21 + σ41

2
,

kjer je σ1 najve£ja singularna vrednost matrike Z.

3. Podana je matrika

A =
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 .
Matriko z ortogonalnimi podobnostnimi transformacijami pretvorite v obliko

QAQT =

0 × ×
0 −3 ×
0 0 1

 .
S pomo£jo matrike Q zapi²ite ²e vektor v jedru A, iz za£etne matrike pa preberite lastni

vektor za λ = −3. Ali sta vektorja ortogonalna?

Nasvet. Najprej poi²£ite primerno Givensovo rotacijo Q1, ki zamenja 0 in λ,

Q1

[
λ ×

0

]
Q∗

1 =

[
0 ×

λ

]
.

4. Naj bo A ∈ Rn×n simetri£na semipozitivno de�nitna matrika, tj. xTAx ≥ 0 za vsak

x ∈ Rn×n. Pokaºite, da velja

(a) |aij | ≤ (aii + ajj)/2,

(b) |aij | ≤
√
aiiajj ,

(c) maxij |aij | = maxi aii,

(d) aii = 0 ⇒ A(i, :) = 0, A(:, i) = 0.

Nasvet. Enakost (a) najlaºje dokaºete, £e izberete primeren vektor x.


