VAJE IZ SPLOSNE TOPOLOGIJE V STUDIJSKEM LETU 2009/2010,
3. SKLOP

1. NALOGA

Naj bo f: X — Y preslikava med topoloskima prostoroma.
Pokazi, da je f zvezna natanko tedaj, ko za vsako mnozico A C X velja f(Cl1A) C Cl f(A).

2. NALOGA

Za preslikavo d: R? x R? — R definirano s predpisom

V(@ —22)2+ (y1 — v2)?,  (21,92) = M2, ¥2) za neki X € R,
Vi 4y + 23+ 3, sicer,
preveri, da je metrika na R?. (Metriko d imenujemo postarska ali tudi metrojska metrika.)
a. Skiciraj krogle K ((0,0),1), K((4,3),3) in K((4,3),6).
b. Pokazi, da je metrika d strogo finejsa od evklidske metrike dg.
c. Ali je kateri od prostorov (R?,d) in (R?, dg) separabilen?

d((x1,y1), (z2,y2)) = {

3. NALOGA

Naj bosta 7 in 75 topologiji na mnozici X.

Pokazi, da so naslednje trditve ekvivalentne:

Topologija 7, je mocnejsa od topologije 7.

Preslikava id: (X, ) — (X, 72) je zvezna.

Ce je preslikava f: (X, 1) — Y zvezna, je tudi preslikava f: (X, 7) — Y zvezna.
Ce je preslikava f: Y — (X, 1) zvezna, je tudi preslikava f: Y — (X, 1) zvezna.
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4. NALOGA

Poiséi mnozico A C R, za katero ne velja enakost Meja A = Meja(Meja A).
Naj bo A zaprta podmnozica prostora X. Pokazi, da tedaj velja Meja A = Meja(Meja A).
c. Naj bo A poljubna podmnozica prostora X. Pokazi, da velja Meja(Meja A) = Meja(Meja(Meja A)).
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