VAJE IZ SPLOSNE TOPOLOGIJE V STUDIJSKEM LETU 2012/2013,

4. SKLOP

1. NALOGA

Dokazi: Preslikava f: R™ — R, ki ima lokalni ekstrem, ni odprta preslikava.
2. NALOGA

Dokazi, da je sin: R — [—1, 1] zvezna in odprta preslikava, ki ni zaprta.
3. NALOGA

Na mnozici realnih stevil R vpeljemo topologijo z bazo B = {(—a,a) |a > 0}.

a. Pokazi, da je B baza neke topologije na R.

b. Obravnavaj konvergenco zaporedja ("TH)HGN.

c. Razisci separabilnost, 1-Stevnost in 2-Stevnost.

4. NALOGA

Za naravni stevili a, b definiramo mnozico
Usp ={na+0b|ln e Ny} ={ba+b2a+b3a+b,...}.
Dalje definiramo druzino podmnozic mnozice naravnih stevil
B = {U,p|a in b sta si tuji naravni stevili} .
Dokazi naslednje trditve.

a. Druzina B je baza neke topologije na N. Oznacimo jo s 7.
b. Za vsako prastevilo p je mnozica p - N zaprta v 7.
c. Za mnozico A =N — {1} doloci Int A in A.

5. NALOGA

Sorgenfreyevo topologijo 75 na mnozici realnih stevil R vpeljemo z bazo:
Bs={[a,b)|a e R, bER, a< b}

Prostor R, opremljen s topologijo 7g, imenujemo tudi ,,Sorgenfreyeva premica.“

a. Prepricaj se, da je By res baza neke topologije na R. To topologijo oznac¢imo s 7s.
b. Dokazi, da je topologija 7g strogo mocnejSa od obicajne, evklidske topologije na R.

c. Dokazi, da sta tudi druzina B’ = {[a,b) |a € R, b € Q, a < b} in druzina B”

R, b€ R\ Q, a < b} bazi za 5.
d. Dokazi, da je (R, 7g) separabilen in 1-§teven ni pa 2-Steven.
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