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(1) Naj bo X neprazna množica in A σ-algebra na X. Naj bo S poljubna

podmnožica v X, ki ni vsebovana v A. Dokaži, da velja

σ(A ∪ {S}) = {(A ∩ S) ∪ (B ∩ (X\S)) : A,B ∈ A}.

(2) Naj bo f : R→ R funkcija, ki je zvezna skoraj povsod glede na Lebesgueovo

mero. Dokaži, da je f Lebesgueovo merljiva.

(3) Naj bo {fn}n∈N tako zaporedje nenegativnih merljivih funkcij na merljivem

prostoru (X,A, µ), ki konvergira proti 0 skoraj povsod. Dokaži, da za vsako

množico A s končno mero v X velja

lim
n→∞

∫
A

fn
1 + fn

dµ = 0.

(4) Naj bo (X,A, µ) merljiv prostor in f realna merljiva funkcija na X.

(a) Dokaži, da je graf funkcije f merljiva množica v (X × R,A⊗ BR).

(b) Če ima X končno mero, dokaži, da ima graf funkcije f mero 0.

(c) Koliko je mera diagonale kvadrata [0, 1]× [0, 1]? Odgovor dobro utemelji!


