Teorija mere: 2. kolokvij 3888 83888

17. 1. 2014 0000 00000
Sedez (2.03)

Cas pisanja je 120 minut. Mozno je doseci 100 tock. Veliko uspeha!

Ime in priimek Vpisna Stevilka

1. naloga (25 tock)

Naj bo (X, A, u) merljiv prostor s pozitivno mero. Naj zaporedje merljivih funkcij { f, }nen na
X konvergira po tockah proti funkciji f, zaporedje integralov
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pa naj konvergira proti 0. Dokazi, da je f enaka 0 skoraj povsod.
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2. naloga (25 tock)

Za 0 < a < b izracunaj integral

/oo 6bx Y
5 dx.
o (e +1)(ebr +1)
Nasvet: integrand zapisi kot razliko primernih ulomkov, prepoznaj ju kot ustrezen doloceni
integral in uporabi Fubinijev izrek.



3. naloga (25 tock)

Naj bosta (X, A, i) in (Y, B,v) o-konéna merljiva prostora. Ce je A # P(X) in Y vsebuje kako
neprazno merljivo mnozico z ni¢elno mero v Y, pokazi, da (X x Y, A® B, u x v) ni poln.



4. naloga (25 tock)

Naj bosta p1 in pe konéni pozitivni meri na merljivem prostoru (X, .A). Definirajmo realno mero
A= — p2 na (X, A).

a) Dokazi, da velja
Al < pa + po.

b) Dokazi, da za poljubno nenegativno merljivo funkcijo f na X velja

/de\Ars/deuw/dew.



