Uvod v algebraiéno geometrijo - 2010/11

PETA DOMACA NALOGA

Izdelane naloge oddajte do 21. januarja 2011. Naloge lahko oddate
pisno ali jih posljete po elektronski posti. Pri nalogah, ki jih boste naredili z
racunalnikom, dodajte tudi izracune. Naloge morate izdelati samostojno in
to potrditi s pisno izjavo.

1.

Izracunaj pu(P, (F,G)) za P =[0,0,1] in F = X (Y2 - XZ)? — Y ter
G=Y"+Y3Z - X272

Dana je gladka stoznica S z enacho XZ = Y?2. Za fiksno tocko P
na S doloédi eksplicitno vse homogene polinome G(X,Y, Z), za katere
je pripadajoci delitelj (G) enak 2P. Ali zna$ poiskati take G, da je
(G) =4P7?

Projektivna kubi¢na krivulja v Weierstrassovi obliki je dana z ena¢bo

Y27 = X(X—Z)(X —\Z), A # 0, 1. Poiséi glavni delitelj (f;), i = 1,2

za racionalni funkeiji fi = % in fo = L.

. Naj bo C gladka kubi¢na krivulja in P, @, R, S tocke na C. Pokazi, da

za delitelje velja:

(i) P ~ @ natanko tedaj, ko je P = Q.

(i) P+ Q ~ R+ S natanko tedaj, ko je presec¢isce premice skozi P
in @ ter premice skozi R in S na C. (Ceje P = Q ali R = 5,
vzamemo za premico tangento.)

Naj bo C gladka kubi¢na krivulja in £ taka premica, da je Co L =
P + P, 4+ Ps, kjer so F;, i = 1,2,3, tri razlicne tocke. Oznacimo z
L; tangento na C v P;. Tocke Q); so dolocene tako, da velja C o L; =
2P; + ;. Pokazi, da so @; kolinearne tocke.



