7. SKLOP NALOG

. Klasificiraj spekter naslednjih operatorjev na Hilbertovem prostoru /2.

(a) A(z1,x9,23,...) = (xe, —x1,24/2, —x3/2,26/3, —x5/3,...).
(b) A(wy, o, x3,...) = (2/2,23/3,24/4,...).

. Poiséi vse kompaktne operatorje mnozenja na prostoru L2 [0, 1].

cont

. Naj bo D : [? — [? diagonalen operator podan z omejenim zaporedjem {a,},. DokaZi,
da je D obrnljiv natanko takrat, ko velja inf,, |a,| > 0.

. Klasificiraj spekter diagonalnega operatorja na [2.

. Dokazi, da za vsako neprazno kompaktno podmnozico K kompleksne ravnine C obstaja
tak omejen operator T na %, da velja o(T) = K.

. Naj bo T kompakten hermitski operator na Hilbertovem prostoru . Ce so {e,} in
{pn} kot v [Corollary 5.4, Conway: A first course in functional analysis] in ¢e je h dan
vektor v H, pokazi, da obstaja tak vektor f € H da je T'f = h natanko takratk, ko
veljah LkerT in Y, pu2|(h, e,)|* < o0.

. Dokazi, da je operator T : [2 — [?
T(xy,29,...) = (x1—x9, —21+2x9, x3/2—x4 /2, —x3 /2424, ¥5/3—26/3, —x5/3+216/3, . ..)

kompakten hermitski operator in ga diagonaliziraj.



