Resitve izpita iz Matematike 2 z dne 29. 8. 2013

Praktiéna matematika
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2. Ty(z,y) = 22° + 2y.
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3. Najprej krivuljo parametriziramo z z:

—Z% + 22
= 1
z
Ce s piko ozna¢imo odvod po z, dobimo:
o [E+22 17/4 o [-%+2 13/8] - 3/4
r=| —-% | =|-1/4|, 7= = =|1/4|, 7=|-5|=|-3/8
1 1 0 0 0 0
Sledi:
—1/4
. V306 PR ER V6897 RIS 51
HTH:—4 , rxir=|13/8 | , errH: T 77, 7] =1
47/32
Torej je:
24/6897 816
Kk = ——— = 0'0310, w=———=0118.
306+/306 6897
cos p cos 6
4. Iz standardne parametrizacije enotske sfere ¥ = | cos¢siné | dobimo:
sin
—sinpcos @ —cos psinf
T, = | —singsinf| , 7y= | cospcost | ,
Cos 0
E=1, F=0, G=cos’p, FEG-F?=cos’yp
in Se:
=22+ Y2+ (2 — 1)2 = \/cos2 o + (sinp — 1)2 = 1/2(1 — sin )
Sledi:

/2 2
// udP:/ / df+/2(1 — sing) cos pdep.
z2+4y2+422=1 —7/2J0

S substitucijo ¢t = 1 — sin ¢ dobimo:

2
1
// udP:27r\/§/ Vide =20
r24y2+22=1 0 3

5. Uporabimo izrek o ostankih. Iz zapisa:

z

T er)
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je razvidno, da ima funkcija dva pola prve stopnje: enega v 7i/3 in drugega v —mi /3.
Toda le drugi lezi znotraj kroznice, po kateri integriramo. Torej je:

}{f(z)dz:Zm'Res (f,—ﬂ—z) .
- 3

Ker gre za pol prve stopnje, je:

cosZ —isinZ

T ) m e*
Res (15 ) = i (4 ) s = S5 =

3 lz=—mi/3 3
3 )
= E (\/g + Z) .

Sledi f;{f(z) dz = g(—1 +iV3).
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