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1. Poi²£i to£ki na elipsoidu
x2 + y2 + 2z2 = 7

v katerih zavzame funkcija

f(x, y, z) = x− 2y − 2z + 1

najve£jo in najmanj²o vrednost.

2. Funkcija z = z(x, y) je dana z implicitno ena£bo

z3 + xz − x2 + y = 0.

(a) Razvij jo v Taylorjevo vrsto okrog to£ke (1, 1) do vklju£no £lenov drugega reda.
(b) S pomo£jo razvoja v Taylorjevo vrsto izra£unaj pribliºno vrednost z(0.98, 1.01)
.

3. Dana je krivulja
~r(t) = (et, e−t, t

√
2).

(a) Dolo£i njeno �eksijsko in torzijsko ukrivljenost v to£ki (1, 1, 0).
(b) V to£ki (1, 1, 0) poi²£i ena£bo njene tangente in pritisnjene ravnine.

4. Dana je ploskev
~r(u, v) = ((1 + u)chv, (1− u)shv, u).

(a) Dolo£i ena£bo tangentne ravnine v to£ki (1, 0, 0).
(b) Poi²£i obe glavni ukrivljenosti v to£ki (1, 0, 0) in klasi�ciraj to to£ko.

5. V vesolju lebdi planetoid oblike

5

4
x2 +
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y2 + z2 = 1 .

Mimo njega prileti sonda, ki se giblje po poti

r(t) = (t− 1, t− 5, t2 − 2t− 3) .

V katerem trenutku bodo sondo s to£ke (1,−1, 0) na povr²ju planetoida videli
navpi£no nad sabo?



6. Dana je funkcija

f(x, y) = xy +
50

x
+

20

y
.

Dolo£i de�nicijsko obmo£je in lokalne ekstreme. Ali obstajajo tudi globalni ekstremi?

7. Dolo£i de�nicijsko obmo£je in poi²£i lokalne minime ter maksime (£e obstajajo)
funkcije

f(x, y, z) = ln x + ln(
1

y
) + 2 ln z + ln(3− x− y − z) .

8. Dana je ploskev
~r(u, v) = (4u cos v, 4u sin v, 3u).

Dolo£i ena£bo tangentne ravnine v to£ki T (4, 0, 3). Izra£unaj glavni ukrivljenosti v
to£ki T in to£ko klasi�ciraj.

9. Poi²£i najve£jo in najmanj²o vrednost funkcije

f(x, y) = x2 + y2 − 4x− 2y + 3

na obmo£ju
D = {(x, y) ∈ R2, x2 + y2 ≤ 20}.

10. Na paraboli y2 = x poi²£i to£ko, ki je najbliºja T (−1, 5) .

11. Izra£unaj �eksijsko in torzijsko ukrivljenost krivulje:

~r(t) = (2t, log t, t2)

v to£ki A(2, 0, 1).

12. Izra£unaj glavni ukrivljenosti ploskve

~r(u, v) = (2 cos u cos v, 2 cos u, 2 cos v)

v to£ki, kjer je u = v = π
4
.

13. Dolo£i de�nicijsko obmo£je in poi²£i lokalne ekstreme funkcije

f(x, y, z) = ln x2 + ln y + ln z2 + ln(6− x− y − z).

14. Izra£unaj torzijsko in �eksijsko ukrivljenost krivulje

~r(t) = (ln(
√

2 cos t), ln(
√

2 sin t), t
√

2)

v to£ki A(0, 0, π
√

2
4

).


