
1. Dana je funk
ija
f(x, y) =

y − 8x

x2 + 4
.Dolo£i njeno de�ni
ijsko obmo£je. Nari²i njene nivojni
e na nivojih 0, 2,−2.2. Naj bo

f(x, y) = ln(y − x2) − 2y2.Dolo£i de�ni
ijsko obmo£je in ga nari²i.3. Dana je funk
ija
f(x, y) =











2x2y + xy2

(x2 + y2)
5

4

; (x, y) 6= (0, 0),

a; (x, y) = (0, 0).Dolo£i ²tevilo a tako, da bo f zvezna. Izra£unaj par
ialna odvoda fx in fy.4. Dana je funk
ija
f(x, y) =

{

x
3

x2+y2 , (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)Pokaºi, da je zvezna. Izra£unaj njen par
ialni odvod fx(x, y). Ali je ta par
ialniodvod zvezen?5. Dana je funk
ija
f(x, y) =











2x2y + xy2

(x2 + y2)
5

4

; (x, y) 6= (0, 0),

a; (x, y) = (0, 0).Dolo£i ²tevilo a tako, da bo f zvezna. Izra£unaj par
ialna odvoda fx in fy.6. Dana je funk
ija z = f(x, y), kjer sta x in y funk
iji:
x = uv, y = u2 − v2.Pokaºi

zuv = fx + x(fxx − 4fyy) + 2yfxy.7. Naj bo f : R → R zvezno odvedljiva funk
ija in g : R
2 → R dana s predpisom

g(x, y) = x4f
( y

x2

)

.Dokaºi, da velja
xgx + 2ygy = 4g.1



8. Izra£unaj smerni odvod funk
ije
f(x, y, z) = (x − y + z) sin(x + yz − 1).v to£ki (1, 0, 1) v smeri vektorja (−1, 2, 2).9. Izra£unaj smerni odvod funk
ije
f(x, y) = (x − y + z) sin(x + yz − 1).v to£ki (1, 0, 1) v smeri vektorja (−1, 2, 2).10. Naj bo f : R → R zvezno odvedljiva funk
ija. Dokaºi, da funk
ija

u(x, y) = eyf(ye
x
2

2y2 )zado²£a diferen
ialni ena£bi
(x2 − y2)ux + xyuy = xyu.11. Funk
ija z = z(x, y) = f(r cos ϕ, r sin ϕ) je dana v kartezi£nih in polarnih koordina-tah. Dokaºi enakost

zxx + zyy = frr +
1

r2
fϕϕ +

1

r
fr.12. Naj bo f : R → R zvezno odvedljiva funk
ija in g : R

2 → R dana s predpisom
g(x, y) = x4f

( y

x2

)

.Dokaºi, da velja
xgx + 2ygy = 4g.13. Razvij funk
ijo
f(x, y) = sin(xy).v Taylorjevo vrsto okoli to£ke (0, 0). S pomo£jo razvoja izra£unaj fxxxyyy(0, 0).14. Dana je funk
ija

f(x, y) = (x − y)ex+y−1.Razvij jo v Taylorjevo vrsto okoli to£ke (1, 0) do vklju£no £lenov drugega reda. Spomo£jo dobljenega razvoja izra£unaj pribliºno vrednost f(0.9, 0.2).15. Razvij funk
ijo
f(x, y) = xe3xyv Taylorjevo vrsto okoli to£ke (0, 0). S pomo£jo razvoja izra£unaj fxxxyy(0, 0).2



16. Funk
ijo
f(x, y) = x cos(xy2)razvij v Taylorjevo vrsto okoli to£ke (0, 0) in izra£unaj fxxxyyyy(0, 0).17. Razvij funk
ijo

f(x, y) = (2 − x2) sin(x − xy)v Taylorjevo vrsto okoli to£ke (0, 1). S pomo£jo razvoja izra£unaj fxxxyyy(0, 1).18. Dana je funk
ija
f(x, y) = yex.Razvij jo v Taylorjevo vrsto okoli to£ke (0, 0) do vklju£no £lenov tretjega reda.19. Funk
ija

f(x, y) = ln(x + x2y − xy)razvij v Taylorjevo vrsto okoli to£ke (1, 0) do vklju£no £lenov drugega reda.20. Razvij funk
ijo
f(x, y) = sin(xy).v Taylorjevo vrsto okoli to£ke (0, 0). S pomo£jo razvoja izra£unaj fxxxyyy(0, 0).21. Poi²£i in klasi�
iraj lokalne ekstreme funk
ije

f(x, y) = xy(x + y − 1).22. Dana je funk
ija
f(x, y) = xy +

50

x
+

20

y
.Dolo£i de�ni
ijsko obmo£je in lokalne ekstreme. Ali obstajajo tudi globalni eks-tremi?23. Poi²£i in klasi�
iraj lokalne ekstreme funk
ije

f(x, y) = x3 + 3xy2 − 3x2 − 3y2 + 4.24. Poi²£i sta
ionarne to£ke funk
ije
f(x, y) = ex−y(x2 − 2y2)in jih klasi�
iraj.25. Poi²£i in klasi�
iraj vse sta
ionarne to£ke funk
ije
f(x, y) = x cos x − xey.3



26. Poi²£i in klasi�
iraj lokalne ekstreme funk
ije
f(x, y) = (x2 + y)

√
ey.27. Poi²£i najmanj²o vrednost funk
ije

f(x, y) = xypri pogoju x2 + y2 = 2a2.28. Poi²£i najve£jo in najmanj²o vrednost funk
ije
f(x, y) = x2 − 2xy + y2 + 4yna kroºni
i x2 + y2 = 4.29. Poi²£i najve£jo in najmanj²o vrednost funk
ije

f(x, y) = x2 + y2 − 4x − 2y + 3na obmo£ju
D = {(x, y) ∈ R

2, x2 + y2 ≤ 20}.30. Poi²£i to£ki na elipsoidu
x2 + y2 + 2z2 = 7v katerih zavzame funk
ija

f(x, y, z) = x − 2y − 2z + 1najve£jo in najmanj²o vrednost.31. Poi²£i najve£jo in najmanj²o vrednost funk
ije
f(x, y) = x2 + 2y2 − x − y + 1na trikotniku z ogli²£i A(0, 0), B(1, 0) in C(0, 1).32. Poi²£i najve£jo in najmanj²o vrednost funk
ije
f(x, y) = x2 + y2 − 2x − 4y + 2na trikotniku omejenem s premi
ami x = 0, y = 0, x + 2y = 6.33. Poi²£i najve£jo in najmanj²o vrednost, ki jo zavzame funk
ija

f(x, y) = xy(x + y)na ploskvi
x2 + y2 + (x + y)2 = 3.4



34. Poi²£i globalne ekstreme funk
ije
f(x, y) = 2x3 + y2 − 2xyna obmo£ju D = {(x, y) ∈ R

2, x2 ≤ y ≤ 3}.35. V elipsoid
x2 + 4y2 + z2 = 12v£rtamo kvader z robovi vzporednimi koordinatnim osem in z najve£jo prostornino.Dolo£i tisto ogli²£e, ki leºi v prvem oktantu.36. Poi²£i najve£jo in najmanj²o vrednost funk
ije

f(x, y) = 3x3 − 4xy2 + 3yna kvadratu z ogli²£i A(0, 0), B(1, 0), C(1, 1) in D(0, 1).37. Funk
ija z(x, y) je dana impli
itno z ena£bo
zexy + ez = 0.Izra£unaj par
ialni odvod zxx v to£ki x = 1, y = −1, z = −1.38. Funk
ija z = z(x, y) je dana impli
itno z ena£bo

cos(yz) + exz − xy2 + z = 1.V to£ki (0, 0) izra£unaj par
ialna odvoda zx, zy. S totalnim diferen
ialom izra£unajpribliºno vrednost z(0.1,−0.05).39. Funk
ija z = z(x, y) je dana z impli
itno ena£bo
z3 + yz − x2 + y = 0.Razvij jo v Taylorjevo vrsto okrog to£ke (1, 1) do vklju£no £lenov drugega reda.40. Funk
ija z = z(x, y) je podana v okoli
i to£ke (0, 0) impli
itno z ena£bo

exyz − z = 0.Izra£unaj par
ialne odvode zx, zx, zxx, zxy, zyy v to£ki (0, 0) in zapi²i Taylorjev poli-nom funk
ije z do vklju£no £lenov z drugim odvodom.41. Funk
ija z = z(x, y) je dana impli
itno z ena£bo
x2 + y2 + z2 = ezv okoli
i to£ke (1, 0) pri £emer velja velja z(1, 0) = 0. Razvij jo okoli to£ke (1, 0) vTaylorjevo vrsto do vklju£no £lenov drugega reda.5



42. Funk
ija z = z(x, y) je dana z impli
itno ena£bo
z3 + xz − x2 + y = 0.(a) Razvij jo v Taylorjevo vrsto okrog to£ke (1, 1) do vklju£no £lenov drugega reda.(b) S pomo£jo razvoja v Taylorjevo vrsto izra£unaj pribliºno vrednost z(0.98, 1.01).
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