Integral

1. Nedoloceni integral

2. Doloteni integral

3. Zveza med dolo¢enim in nedoloenim integralom
4

. Preproste diferencialne enacbe

Definicija nedoloCenega integrala

» Nedolodeni integral je inverzna operacija od odvoda:
» Definicija
Funkcije F(x) je nedolo€eni integral funkcije f(x) na mnozici D,
e je F'(x) = f(x) za vsak x € D. Pigemo:

Flx) = / F(x) d.

» Nedolodeni integral funkcije f je odvedljiva funkcija F.
» Za kaksne funkcije f obstaja F777



Enoli¢nost

Ce obstaja, je nedoloteni integral funkcije f doloten do konstante
natanko:

|zrek
Dva razli¢na nedololena integrala F(x) in G(x) iste funkcije f(x)
na intervalu (a, b) se razlikujeta za konstanto: F(x) — G(x) = C.

Elementarni integrali

|z tabele elementarnih odvodov dobimo:

Xn+1
/x”dx: 1+C,n7£—1 /x_ldx:log]x|+C

n—+
/ex dx =e*+ C
/cosx dx =sinx + C /sinx dx = —cosx + C
d
/ )2< —tgx+ C / =ctgx+C
COS? X sinZ x

= arcsinx + C = arctg x + C

/ dx
V1— x2
/Chde:shx+C /shxdx—chx—l—C



Racunanje nedoloCenih integralov

1. linearnost:
/ (af(x) + Bg(x)) dx = a / F(x) dx + 3 / g(x) dx
2. vpeljava nove spremenljivke:
/f(u) du :/f(u(x))u'(x) dx

3. integriranje po delih (per partes)

/ u(x)V(x) dx = u(x)v(x) — / v(x)(x) dx

Dva splosna principa pri integriranju:
» produkte in kvociente poskusimo zapisati kot vsote

» korenov se poskusimo znebiti

Zgledi

1. /sinzxdx
2./ : dx
x4 —3x—2
/ (x + 1)dx
' X2 +2x +2
/ dx
4 [ X
x2(x? +1)
5. /\/1—X2dX

trigonometri¢na substitucija: x =sint
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