Vaje Analiza 1 - 3. teden

. Dolo¢i maksimum, minimum, supremum, infimum, stekalis¢a in limito
zaporedja
b, = a

za dan a € R in n > 1, v kolikor kaj od nastetega obstaja.

(Pri tem loci primere 1 < a,a =1,0<a<1,a=0, -1 <a <0,
a=—1tera<—1.)

. Dolo¢i vsa stekalis¢a zaporedja a,, = (—1)" — 1. Ali ima zaporedje
limito?

. Razis¢i omejenost, monotonost in konvergenco zaporedij, podanih s
sploSnim ¢lenom

(a) ap = T
Kateri je prvi ¢len zaporedja, ki je od limite oddaljen manj kot
1/107

(b) by = 5755
Kateri je prvi ¢len zaporedja, ki je od limite oddaljen manj kot
1/107

() en = 3t
Koliko ¢lenov zaporedja je od limite oddaljenih ve¢ kot 1/100 ?

4. Pokazi, da je zaporedje

a, = sin(sin(. .. (sin1)))
——

n

monotono in omejeno. Izra¢unaj Se njegovo limito.

5. Zaporedje a, je podano rekurzivno:

a1:5

1 )
an4+1 = = an + —
2 an

(a) Izracunaj vse kandidate za limito tega zaporedja.

(b) Dokazi, da zaporedje a, tudi dejansko ima limito. V ta namen
dokaZzi omejenost in monotonost zaporedja. Za to lahko uporabis
tudi indukcijo.

(c) Izracunaj limito zaporedja {ay}.



6. Zaporedje {ay} je definirano z zacetnim ¢lenom a; = 2 in rekurzivnim

pravilom

an41 =

ap — 1
an +3°

a) Pokazi, da velja —1 < a,, <2 za vsako naravno Stevilo n.

b)  Pokazi, da je zaporedje padajoce.

c) Dokazi, da je zaporedje konvergentno in izra¢unaj njegovo li-
mito.

d)  Kako sta konvergenca in limita zaporedja odvisna od izbire za-
Cetnega Clena a1?

7. Dokazi, da je zaporedje, podano kot

ar =2
Ant1 = V2+ap

konvergentno in izra¢unaj njegovo limito.

8. Dokazi, da je zaporedje, podano kot

a1:—3

Gpp1 =€ —1

konvergentno in izra¢unaj njegovo limito. Kaj pa ¢e vzamemo za prvi
¢len zaporedja a; = 3 7

9. Izracunaj naslednje limite zaporedij.

a)

. n2—n+1
lm —————
n—oo—2n2 +n — 3

¢) limvn+1—+n

e) lim

n—oo

Vn3 —2n + ¥/nt — 5n2

g) limn

k) lim

m) lim
n—oo

(

Y6 +nd

(o a1 -nv2)

i) lim n (log(n + 1) —logn)

n?+4n \"
n2—n+1

1 1

+ +
Vn2+1 Vn2+2

2n+1 + 3n+1

b) lim

d) lim vVn+1- ¥n

n—oo

o2+ 6\
D) Jim 2n2+5>
. vn+ 1\
lim (
n—oo\ n —1



10. Dokazi, da je
lim {/n=1.
n—oo
11. Zaporedje naj bo podano s predpisom
1 1 1
n = + +oit —.
Vn2+1 Vn2+2 vn?+n

Dolo¢i limito tega zaporedja.

a

(Namig: uporabi izrek o sendvicu.)



