IZPITNE NALOGE

KOMPLEKSNA STEVILA
Absolutna vrednost
1+i
1. (a) Izracunajte absolutno vrednost Stevila z = 1 1.a , kjer je all
—l1d

(b) Narisite mnozico D :{ zO ;|z+i| <2 in Re(z) > 0}

Resitve:
a) |z|]=1
b) D jemed 1in 2 na Re osi (x) 1 je narisano s polno ¢rto, 2 ¢rtkano, vmes je vse ¢rtkano

2. Kaj je absolutna vrednost kompleksnega Stevila? PoiScite vsa kompleksna Stevila z, za
katera velja |z+1| = |z| = 1. ZapiSite dobljena Stevila v polarni obliki.
3. Poiscite vsa kompleksna Stevila z, ki reSijo enacbo

(1+))z +2iZ+5=0

Polarna oblika

1. (a) Zapisite Stevilo z (2-2i) / (1+i) v polarni obliki
(b) PoiCite vse resitve enacbe z* = i.

2. (a) Narisite Stevilo —i v kompleksni ravnini in ga zapiSite v polarni obliki
(b) PoisCite vse resitve enacbe z° = -i.

3. (a) ZapiSsite Stevilo z, = (2-2i) / (1+i) v polarni obliki.
(b) IzraCunajte (zo)".

4. (a) Zapisite Stevilo —1 v polarni obliki.
(b) PoisCite vse resitve enacbe z** = -1.

5. (a) Kompleksni 3tevili +/3 +i in 1-i zapisi v polarni obliki.
(f3+0)°
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(b) Poenostavi



NEENACBE

1. Resi neenacbo [x-1| > [x+3|

2. PoiScite vsa realna Stevila x, ki reSijo neenacbo:
(@) x+2|- x| < 1.
(b) kog(x*1) <0



FUNKCLE

1. Dana je funkcija f(x) = [x2 — 2x =3 |.
(a) Narisi njen graf.
(b) Doloci zalogo vrednosti.

ReSite neenacbo f(x) < 5.
2. Dana je funkcija f(x) = eV,

(a) Dolocite njeno definicijsko obmocje in zalogo vrednosti.
(b) Poiscite njeno inverzno funkcijo f™.

3. Dana je funkcija f(x) = xe™ .
(a) Izracunajte njen odvod.
(b) Dolocite obmocja padanja in narascanja funkcije.
(c) Poiscite lokalne ekstreme.
(d) Narisite graf.

4. Dana je funkcija f(x) = (x+1) log (x* +1).
(a) Izracunajte njen odvod.
(b) ZapiSite enacbo tangente v tocki x = -1.

5. Dana je funkcija g(x) = x%e™.
(a) Izracunajte njen odvod.
(b) Dolocite lokalne ekstreme.
(c) Dolocite Se interval naraScanja in padanja.
(d) ZapiSite enacbo tangente v tocki x = 1.

6. Dana je funkcija f(x) = x2 — 2|x| - 3.
(a) NariSite njen graf.
(b) Dolocite zalogo vrednosti.
(c) Resite neenacbo f(x)=0 .

7. Narisi graf funkcija f(x)= LZ
-

in dolocCite mnoZico tistih vrednosti x, za katere je 0< f(x) < 2.

8. Narisi graf funkcije f(x) = 1 — x|x|. Prepricajte se, da je funkcija injektivna in poiscite
inverzno funkcijo.

2
9. Narisite graf funkcije f(x)=3—-—
X

Zaporedje { Xn} .oy Je podana rekurzivno s predpisom x; = 3, Xn+1 = f(X0).

(a) IzraCunajte prve tri Clene zaporedja.

(b) Dolocite natan¢no spodnjo mejo zaporedja (pomagajte si s sliko, na kateri je graf
funkcije f(x) skupaj s premico y=x).

(c) Ali je zaporedje konvergentno? Ce je, dolocite limito.



x|—2

10. Narisi graf funkcije f(x)= [x]=2 .

x+1
Poiscite Se najvecjo in najmanjSo vrednost funkcije f(x) na intervalu [0,3].

11. PribliZzno nariSite graf funkcije f(x) = sin’x. IzraCunajte plo3¢ino obmo¢ja, ki ga med
dvema dotikaliScema x osjo x omejuje graf skupaj z osjo x.

Lokalni ekstremi, definicijsko obmocje, min, max,...

1.. Za funkcijo g(x) = x’¢™ dolocCite lokalne ekstreme ter intervale nara$Canja in padanja in
nariSite njen graf.

2. Poisci vse ekstreme funkcije f(x) = w .

0 1 1 L
3. (a) Poisci definicijsko obmocje funkcije log ﬁ i /1 +— =
3 X r

(b) Koliko je f(x+1), Ce je f(x-1) = x*?

4. Za funkcijo f(x) = x logx dolocite definicijsko obmocje, limiti l}ff(} f(X)in )l}f{} f(X) | lokalne

ekstreme, intervale naraScanja in padanja in nariSite njen graf.

5. Ali ima funkcija log(1+5sin(x-0.3)?)
na intervalu [0,1] kakSen ekstrem? Kje? Minimum in maksimum?

6. Poisci definicijsko obmocje funkcije \/9—+/x-9 .

7. Za funkcijo g(x) = x’¢™ dolocite lokalne ekstreme, intervale nara$c¢anja in padanja,
asimptote in prevoje in nariSite njen graf.

8. IzraCunajte odvod funkcije f(x) = xe*". PoiiCite obmocje, kjer funkcija narasc¢a, obmocje,
kjer funkcija pada, in lokalne ekstreme.

X

1+x°°

9. O funkciji f vemo, da je f(0) = 0 in da je njen odvod f '(x)=
Koliko je f(2)?



LIMITE

1. Izracunajte limiti:

(a) lim = n(log(n+1) —logn),

. tgx —sin x
(b) lim = 9—3
x-0 sin” X
Resitve:
a) konvergentna ... lim —1/3
b) konvergentna ... =%

2. IzraCunajte limiti:
4 —
(@) lim = Y1 ~°
x=e nt+1
_ sin(x + h) —sin(x)
h

® ti



ZAPOREDJA - KONVERGENTNOST

1. Za naslednji zaporedji ugotovite, Ce sta konvergentni in izracunajte limito, Ce obstaja

2" -1
2n+1 +1

(@) a, =
(b) @, =(1+2)"
n
2. Za vsako od naslednjih zaporedij izracunajte limito ali pa dokaZite, da je divergentno:
. nir
a) a, =sin—
(@ a, =sin=
1.
(b) a,=0-—)
n
3"-9
3"+9

konvergentno? Ce je, dolo€ite limito a in pa najmanjse 3tevilo n0, za katero velja,
da je |a-a,|<3 za vsak n> n.

3. Ali je zaporedje a, =

2" -9

2"+9

konvergentno? Ce je, dolo€ite limito a in pa najmanjse 3tevilo n0, za katero velja,
da je |a-a,|<2%° za vsak n> n.

5. Ali je zaporedje a, =

6. Izracunaj limit dja limF+ 2 +5 4 +221E
. 1Zzracundj 11mito zaporedja W n2 n2 nz E

7. (a) IzraCunaj limito zaporedja x, = (n*-1) / (n*-n+3)
(b) Kateri je zadnji ¢len zaporedja, ki je od limite oddaljen za vec kot 1/207?



INTEGRALI

1.. Izracunajte integrala:
(a) J'log x dx

® [ 1ix2 dx

(©) }xe"xdx

1

x+1
—d
() !‘x2+2x+2 X

2. IzraCunajte nedolocCeni integral
() J'(x -1) sinx dx
(b) J’sin3 X cos’x dx
©) Icos“" x dx

@ [

3. Zapisi pravilo za integriranje po delih. IzraCunajte nedolocCeni integral
J'x2 log x dx .




PLOSCINA IN VOLUMEN

1. IzraCunajte ploscino lika, ki ga omejujeta krivulji

Y 2 y1+x2

2. Poiscite plos¢ino obmocja med krivuljama y = 2x — x* in y = x°. Obmodje tudi nariSite.
Resitev: S =pl =1/3

3. IzraCunajte ploscino lika, ki ga omejujeta parabola y = 2-x* in premica y = x.

4. Izracunajte ploscino lika, ki ga omejujo krivulja y = xe™, premica x = 1 in os x.

5. Izracunajte ploScino obmocja, ki ga omejujeta krivulji
y=[x| in y=x>-2.

Namig: UpoStevajte simetrijo!
6. NariSite lik, ki ga omejujeta krivulji y = 2/x in y = 3-x in izracunajte njegovo ploscino.

7. IzraCunajte volumen vrtenine, dobljene z vrtenjem krivulje y = logx, 1< x < 2, okrog osi x.
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