Vaje: Odvod

1. Cim bolj natanéno narisi grafe naslednjih funkcij:
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. Napisi enacbo tiste tangente na graf funkcije y = 2 + = — 22, ki je
vzporedna premici y = x.

3. Poisci enacbo normale na y = VInz v tocki z = e.
4. Poisc¢i enacbo tangente na elipso % + % =1 v tocki (1,y > 0).

5. Pokazi, da se hiperboli zy = a® in 2% — y* = b? sekata pod pravim
kotom.

6. Priblizno izracunaj sin %’T.

7. Izracunaj dolzino najdaljse lestve, ki jo lahko vzporedno tlom nesemo
po hodniku, ki se ob zavijanju za pravi kot zoza iz a na b metrov.

8. Na paraboli y* = 2px poiséi tocko, ki je najblizje tocki (a,0), a > 0.

9. Na paraboli y = 22 poiséi tocko, ki je najblizje premici y = 2z — 4.
)

10. V lik, ki ga omejujeta y = 2 — 22 in y = |z, vrisi pravokotnik tako,
da bodo njegove stranice vzporedne koordinatnim osem in bo njegova
povrsina najvecja mozna.
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Dani elipsi vrisi pravokotnik z najvecjo ploscino tako, da bodo njegove
stranice vzporedne osem elipse.

Doloéi tocke na krivulji (22 + y* — 22)? = 9(z* + y?), ki so najbolj in
najmanj oddaljene od izhodisca.

Tocke A, B in C lezijo v ravnini tako, da je kot ZABC' pravi, razdalja
med tockama A in B pa je 200 km. Avto odpelje iz tocke A proti tocki
B s hitrostjo 60 km/h, so¢asno pa iz B proti C' odpelje vlak s hitrostjo
40 km /h. Cez koliko ¢asa bo razdalja med avtom in vlakom najmanjsa?
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Pokazi, da se funkciji f(x) = arc tg = in g(x) = arc tg
le za konstanto.

razlikujeta
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Poisci ekstreme funkcije f(z) = arcsin na intervalu [0, 2].

Pokazi, da je dolzina tangente na astroido 2/ 4+ y*? = 1 med koordi-
natnima osema konstantna.

V enakokrak trikotnik z osnovnico ¢ in visino h vértaj pravokotnik, ki
ima osnovnici vzporedni ¢ in najvecjo ploscino.

Cena enote povrsine valjastega dela silosa je dvakrat nizja od cene enake
povrsine sferne kupole. Pri danem volumnu dolo¢i visino in polmer
silosa, da bo cena najmanjsa.

Pod kaksnim kotom se sekata grafa funkcij sinx in cosx v tocki 77

Ribi¢ mora odnesti sporocilo v mesto, ki je na nasprotnem bregu reke,
10 km ob toku navzgor. Reka je Siroka 200 m in tece 8 km/h. Hitrost
¢olna je 4 km/h, po bregu pa hodi 5 km/h. Pod kaksnim kotom glede
na breg naj izpluje, da bo ¢im prej prispel?

Naj bo f € C'[0,1] in f(0) = 0. Za vsak = € [0, 1] velja f'(z) < f(x).
Pokazi, da je f = 0.

Pokazi, da za = > 0 velja
ﬁ <1n(1—|—%) < %
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[zra¢unaj vse odvode funkcije f(x) = =)



24. Narisi graf funkcije y = li Katero od stevil e, ¢ je vecje?
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25. Narisi graf funkcije y = ze~*"~*. Kolikokrat seka premico y = ka?

26. Koliko nicel ima polinom
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27. Izracunaj limite:
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