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1. a) Prvi način: s pomočjo kumulativne porazdelitvene funkcije. Ker je vedno Y ≥ 0,
je za y < 0 očitno FY (y) = P(Y ≤ y) = 0. Za y ≥ 0 pa velja:

FY (y) = P(Y ≤ y) = P
(
√

|X| ≤ y
)

= P(|X| ≤ y2) = P −y2 ≤ |X| ≤ y2) =

=
1

π

∫ y2

−y2

dx

1 + x2
=

2

π
arctg y2 .

Sledi:

pY (y) = F ′
Y (y) =







4y

π(1 + y4)
; y > 0

0 ; sicer
.

Drugi način: z uporabo formule pY (y) =
∑

x;f(x)=y

pX(x)

|f ′(x)| . Če postavimo f(x) =
√

|x|,

za y < 0 enačba f(x) = y ni rešljiva na x, torej je tam pY (y) = 0. Za y > 0 pa

ima enačba dve rešitvi, x = −x2 in x = y2. Ker je f ′(x) =
1

2
√

|x|
za x > 0 in

f ′(x) = − 1

2
√

|x|
za x < 0, iz vsega skupaj dobimo:

pY (y) = pX(−y2) · 2
√

| − y2|+ pX(y
2) · 2

√

|y2| = 4y

π(1 + y4)
.

Dobljena gostota je seveda ista kot pri prvem načinu.

b) Ker je Y zvezno porazdeljena in je njena gostota na intervalu (0,∞) strogo po-
zitivna, drugje pa enaka nič, lahko nastavimo kar FY (m) = 1

2
, torej 2

π
arctgm2 = 1

2
,

torej arctg(m2) = π
4
, torej m2 = 1. Ker Y živi na (0,∞), mora biti m = 1.

2. Iz:
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−∞
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−∞
pX,Y (x, y) dx dy = c
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6
= 1

izračunamo c = 6. Nadalje je:
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∫ ∞
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∫ ∞
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∫ ∞
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in zaradi simetrije je tudi E (Y ) = 5/2 in D(Y ) = 71/44. Končno je:

E (XY ) = 6

∫ ∞
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∫ ∞
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√
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.
= 0
.
0141 .

3. Ker gre za povprečje veliko neodvisnih in enako porazdeljenih slučajnih spremenljivk,
lahko uporabimo centralni limitni izrek, zanj pa potrebujemo matematično upanje
in disperzijo. Znano je, da je E (Xi) = 1/λ in D(Xi) = 1/λ2. Sledi E (X̄) = 1/λ in
D(X̄) = 1/(nλ). Torej je:

P
(

X̄ > 1
.
01E (X̄)

)

≈ 1

2
− Φ

(

1
.
01/λ− 1/λ
√

1/(nλ)

)

=
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− Φ

(

0
.
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√
n
)

.

Za mejno vrednost števila n mora torej približno veljati 0.01
√
n = Φ−1(0

.
45)

.
= 1
.
645,

od koder dobimo n
.
= 27060

.
25. Torej bi rekli, da želena trditev velja za n ≥ 27061.

Kot pokažejo natančnejši izračuni, pa mora biti v resnici n ≥ 27169.
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Interval zaupanja: 100.0 < µ < 126
.
2.
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