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Ime in priimek: Vpisna številka:

Pazljivo preberite besedilo naloge preden se lotite reševanja. Naloge so 4,
vsaka je vredna 25 točk. Veljale bodo samo rešitve na papirju, kjer so na-
loge. Na razpolago imate 90 minut.

Naloga
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Skupaj



1. (25) Naj bo a > 0. Izračunajte integral∫
D

xe−x−y dxdy,

kjer je trikotnik D enak D = {(x, y) : 0 ≤ x ≤ a, x− a ≤ y ≤ 0}.



2. (25) Naj bo a > 0. Z enačbo (x2 + y2)2 − 2a2(x2 − y2) = 0 je podana
krivulja lemniskata. Naj bo D del območja omejenega z lemniskato, ki leži
v levi polravnini x ≤ 0 (Slika 1). Izračunajte integral∫

D

y2 dxdy.
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Slika 1: Lemniskata pri a = 2.

Pomoč:
sin2(φ) = 1

2
(1− cos(2φ)), cos2(φ) = 1

2
(1 + cos(2φ)),

sinα cos β = 1
2
(sin(α− β) + sin(α + β)).



3. (25) Naj bo G del valja, s polmerom R > 0 in vǐsino h > 0, ki leži v
drugem oktantu. Bolj natančno
G = {(x, y, z) : x2 + y2 ≤ R2, 0 ≤ z ≤ h, x ≤ 0, y ≥ 0}. Izračunajte integral∫

G

z√
x2 + y2 + z2

dxdydz.

Namig: V izračunu uporabite substitucijo t = r2 + z2.



4. (25) Naj bo K krogla s sredǐsčem S(0, R, 0) in polmerom R > 0, torej
K = {(x, y, z) : x2 + (y −R)2 + z2 ≤ R2}. Izračunajte integral∫

K

(x2 + y2 + z2)1/2 dxdydz.

Pomoč: ∫
sin5 θ dθ =

∫
(1− 2 cos2 θ + cos4 θ) sin θ dθ,∫

sin4 φ dφ = 1
4

∫
(3
2
− 2 cos(2φ) + 1

2
cos(4φ)) dφ.


