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J(3—2z)dz, R: 3z —2* + C

[3y@dz R: 2% +C

JEEdr R: 22 425+ C

R G SN P ORI Y R IV

J@2®—4")dz R: &5 — &5 +C
f(x2—6m+2)d$R:%5—3x2+2x+C

[ #2246, R: 2 4 20+ 6ln 2| + C

[ tan? zdz R: tanz —x + C

J (2cosx — 3sinz)dz R: 2sinz + 3cosx + C

f 2T§i2—;§f_§f+7dx R:In |2x3 + 222 4+ 5z + 7| +C

[ (1—-%)ay/zde R: x7+m4 +C

f 2+1 dx R: x —arctanx + C| Nasvet: v tevcu pristej in odstej 1

[2737 2dz R: 3&- +C

UVEDBA NOVE SPREMENLJIVKE

1.

2.

[ (4z — 3)° dz Ri gy (4z — 3)° + C
[ V5x —6dx R: 24/ (52 — 6)° +C
f da?R W2 +3+C

Ik x;f?j;(imdm R: 21n|ar32 +3a:—|—2’ +C

J 7(1_53)2 dz R: x;j’; +C
I 2+61+9dz R: + ¢
In? z . In® 2
[ sin® x coszdx R: M +C

[ sin(5z + 3)dz R: = cos (5z +3) + C



2 —(z —97 T —98 T —99
10. [ Ggrrde R = — - 28— g — 4 ¢
11. [ yZdx R: Larctana? + C

12. [tanadx R: —In|cosz|+ C

13. [ 1_Closxda: R: —ctgxz—(sin :c)_1+C', Nasvet: Stevec in imenovalec pomnozi
z 14 cosx

PER PARTES
1. [Inzdz R: z(lnz —1)+C
2. [ (22)?dz R: -1 (In®2 + 2Inz +2) + C

2

fa:2 sin 2zdx R: (f% + %) cos2x + %sin?z +C

©w

.~

J#de"dx R: e® (2* — 32 + 62 — 6) + C
5. [e*sinzdr R: (smx—cosx)—l—C

6. f z arctan xdx R: arctanx + x — 5 arctanz + C

o

.3
7. f:r2 arccos xdx R: % arccos r — % 1—22+ % (1 — 1’2)

+C
INTEGRALI RACIONALNIH FUNKCILJ

—_

AR de Reln|a? -3z — 4|+ C

z2—3x—4 37:4

2. 221‘;’de ln’$2+1‘+3arctanx+0

3. f%dx R: w—;+%ln|x2+l| +4arctanx + C

4 [ =5 Ow+6de 4lnjz — 3| —4ln|z —-2|+C

5. f%dx R:4ln|z—1|—7ln|z+3|+5n|z — 4|+ C
6. [ %dz R:In (2? + 2z +3) — ﬁarctan f}l +C

T [ amierde R =g+ o+ fIn |1+ 2?4+ 58575 + C
8. [ (x2+1)3da:R Sarctanx—l— 8(3;72?15)2 +C

INTEGRIRANJE ALGEBRSKIH FUNKCIJ
4
L. [ Y1 3zde R: “2° 4 ¢

2



3. [ 5zde Rilnfo — 14+ Va? =22+ C

4. fﬁdw R: %arcsin (\/§x>+C

5. f\/mdfcR arcsm(r)JrC

6. f‘k” +x+3de 2z +1) Va2 + 1+ (z+ Va2 +1)+C

7. [V 2 —1dtR: (t+ 1)V +2t—1—In(t+1+Vi2+2t—1) +C
8. [ Asda R: —8V/5 — 2¢ — 22 — 19arcsin 2% + C

9. fﬁdw R: §ln (2x+3+\/4m2—|—12x+2)+0, Nasvet: ulomek

7

razsiri s v/2.
16 10 2 z
10. [Ty R 6 (S 200t (o Oy G) +© Nasvet

nova sprem. 1+ z = 6

INTEGRIRANJE KOTNIH FUNKCIJ

1. [ 2oz gy R: 31n|tan%’721n|1+tan2§|+0

sinx

2t
2. [ e rsersde R raurctam( \/ay) L C
3. fsin5xd:z R: *COSI+%COS3I, %cos5x+c

. . . ... 3
4. fCOSﬁ.’EdCI? R%(.’E—i— 351;12m+37r+3s1§4z+s1n22m _s1n62m)+c

. L3 L5 7
5. [sin® z cos® zdr R: 51“3 L _ 2“? e s G

6. f cos 4x cos 2zdx R: 15 sin 6z + sin 2“ +C

7. [sinz cos 2z sin 3zdx R: ix — S‘gf‘” — Smgh + S”{g“" +C

8. [L—dx R: %(—ln(l—sinx)—i— +In(1+sinz) — Hsﬁ) + C,
Nasvet: ulomek razsiri s cosx, nato nova sprem. ¢t = sinx.

1—sinz

DOLOCENI INTEGRAL
8 2
3 _ .
1. {(4f 75) dz, R: 36

\/g.
2 [ i

dr, R: 1



0
[ ——=t—dz, R: In3

o Va242x+4

In2

[ Ve* —1dz, R: 2-3
0

2
J 1 —z|dx, R: 1
0

%
1 .
Ofu-QSm%dx’ R: 375
1
** Podan je integral I, = [a"sinmadr, n € N. Dokazi, da zanj velja
0
rekurzijska formula I, = % — %Lp Nasvet: per partes, u =
2
* 2 1 z+1 3.5
[(1+z—21)e"Teda, R: 3e2
1
3

a
2 .o .
** [Va? — a2dx, a > 0, R: 74~, Nasvet: nova spremenljivka t : = asint
0

PLOSCINA LIKA

1.

Izracunaj ploséino lika, omejenega s krivuljo y = 2% — 5z + 6 in obema
koordinatnima osema. R: %

Izragéunaj ploséino zaprtega obmocja, omejenega s krivuljama y = x2 + 4z,
y=x+4. R: %

Izra¢unaj plosc¢ino zaprtega obmocja, omejenega s krivuljama y = %xQ -1,
Yy = —%xQ +2.R: 82
Izracunaj plos¢ino zaprtega obmocja, omejenega s krivuljami y = |ln x|,

rz=0,1,z=10,y=0. R: —=8,014+9,9In 10

* Tzracunaj ploséino obmodja, ki ga omejuje parabola 32 = 2z in kroznica
2% +y? = 8. R: 2 — 3. Nasvet: obmo¢je razdeli na dve obmo¢ji

Poisci ploséino obmodja, ki ga omejujeta grafa funkcij f(x) = —2x + 7,

g(z) =v2z —Tinosx. R: &

Ploscina - polarne koordinate

1. Izraéunaj ploséino lika, ki ga dolo¢a lemniskata 72 = 4 cos 2p. R: 4

2. Izrac¢unaj ploscino lika, ki ga doloca krivulja r = asin 3p. R: “%“



3.

Izracunaj ploscino lika, ki ga doloca krivulja r = 2cos4g. R: 7

DOLZINA LOKA KRIVULJE

1.

2.

Izracunaj dolzino loka na krivulji y = Insinz za § <z < 2“ .R:In3

Izra¢unaj dolzino loka krivulje y = £ _ In/z na intervalu [1,€] R:
H(e+ )

Izracunaj dolzino loka na krivulji y = Inx za 2 < x < 12 . R: Jr In2

. Dana je funkcija f(z) = In (z + V22 — 1), x € [1,a] . Dokazi, da je p(a) +

s(a) = af(a), kjer je p(a) ploséina pod krivuljo za 1 < x < a, s(a) pa
pomeni dolzino loka za 1 < z < a.

Izra¢unaj dolzino loka parametri¢no podane krivulje od t =0 dot = 7 :
3
T = (t2 — 2) sint 4+ 2t cost, y = (2 — t2) cost + 2tsint. Ri%-

PROSTORNINA TELESA

1.

Izra¢unaj prostornino rotacijskega telesa, ki ga dobimo, ¢e se lik, omejen
s krivuljami xy =4, x =4, z = 1, y = 0 zavrti okrog osi z. R: 127

. Izrac¢unaj prostornino rotacubkega telesa, ki ga dobimo, ¢e se lik, omejen

s krivuljama y = a — % in x + y = a zavrti okoli osi y. R: m

Izracunaj volumen telesa, ki ga dobimo. ko se elipsa i—z + ¥ — 1| zavrti

b2
okoli osi z. R: %ﬂ'bga

POVRSINA ROTACIJSKEGA TELESA

1.

Graf funkcije f(z) = v& — 22 4 arcsin /2 zavrtimo okrog abscisne osi.
Izracunaj povrsino nastale vrtenine. R: 27 (7T — 7) Nasvet: da doloci§
integracijske meje, pois¢i definicijsko obmocje.



