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1. Za matriko

A =


0 1 0 1
−1 0 1 0
0 −1 0 1
−1 0 −1 0


poǐsči tako unitarno matriko P , da bo P̄ T AP diagonalna matrika.

2. Vektorski prostor polinomov R2 [X] je opremljen s skalarnim produktom

〈p|q〉 =

1∫
−1

p (x) q (x) dx. (1)

(a) Poǐsči kako ortonormirano bazo prostora R2 [X].

(b) Endomorfizem A : R2 [X] → R2 [X] je določen s predpisom (Ap) (x) = (xp (x))′

za vsak p ∈ R2 [X]. Določi predpis za adjungirani endomorfizem A∗.

3. Na vektorskem prostoru polinomov R2 [X] so dani linearni funkcionali

fi (p) = p (i− 1) , i = 1, 2, 3.

(a) Dokaži, da funkcionali {f1, f2, f2} tvorijo bazo prostora R2 [X]∗.

(b) Kateri polinom po Rieszovem izreku ustreza funkcionalu f2 glede na skalarni
produkt definiran s predpisom (1)?

4. Naj bo A zrcaljenje običajnega evklidskega prostora R3 preko premice 2x = y =
2z. Opǐsi geometrijski učinek preslikave A∗! V standardni bazi prostora R3 zapǐsi
matriko preslikave A∗ in določi njene lastne vrednosti in lastne podprostore.

Naloge so enakovredne


